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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:

@ tangenta = limes sekanti,
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:

@ tangenta = limes sekanti,
@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:

@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Vrijedi:

Uocimo da je:

@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?
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Definicija derivacije
Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:

@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to racunski odrediti?
Vrijedi:

ke =
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:

A ----f--5
BB @ tangenta = limes sekanti,
F@)pA ! @ koef. smjera tangente = limes koef.
e ! ! smjera sekanti.
/ z z+ Az . .
Kako to racunski odrediti?
Vrijedi:
ks =
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:

@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

flz+ Az) - f(x) Uocimo da je:
@ tangenta = limes sekanti,
@ koef. smjera tangente = limes koef.

smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

flz+ Az) - f(x) Uocimo da je:
@ tangenta = limes sekanti,
@ koef. smjera tangente = limes koef.

smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

flz+ Az) - f(x) Uocimo da je:
@ tangenta = limes sekanti,
@ koef. smjera tangente = limes koef.

smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?

Vrijedi:

f(x+ Ax) — f(x)
Ax

ks=tga = — koef. smjera sekante
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Definicija derivacije

Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:

@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?

—  koef. smjera sekante
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Definicija derivacije
Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:
@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?

Vrijedi:
f Ax) —f
ks =tga = (x+ ;))( (x) — koef. smjera sekante
f Ax) —f
k= lim k= fim (XHA0 = F(X)
Ax—0 Ax—0 Ax
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Definicija derivacije
Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:
@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?

Vrijedi:
f Ax) —f
ks =tga = (x+ ;))( (x) — koef. smjera sekante
f A - f zZn
ke= lim ks = fim TR0 =0 o )
Ax—0 Ax—0 Ax
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Definicija derivacije
Geometrijska motivacija i znacenje: Kako nastaje tangenta?

Uocimo da je:
@ tangenta = limes sekanti,

@ koef. smjera tangente = limes koef.
smjera sekanti.

Kako to rac¢unski odrediti?

Vrijedi:
Flx+Ax) —
ks =tga = (x+ ;))( (x) — koef. smjera sekante
f Ax) —f 2n .
ki= lim ks = lim (x+Ax) = F(x) = f'(x) — koef. smjera tangente
Ax—0 Ax—0 Ax
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Definicija derivacije

Definicija.
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Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i konacan je.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes oznatavamo s f/(x)
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Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je

funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Definicija.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija,

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je X’ C X skup svih
toc¢aka u kojima je funkcija f derivabilna.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je X’ C X skup svih
toaka u kojima je funkcija f derivabilna. Funkciju ' : X’ — R
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je X’ C X skup svih
tolaka u kojima je funkcija f derivabilna. Funkciju ' : X — R koja
svakoj to¢ki x € X’
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je X’ C X skup svih
tolaka u kojima je funkcija f derivabilna. Funkciju ' : X — R koja
svakoj totki x € X’ pridruzuje broj f'(x)
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je X’ C X skup svih
tolaka u kojima je funkcija f derivabilna. Funkciju ' : X — R koja
svakoj to¢ki x € X’ pridruZuje broj f'(x) nazivamo derivacijom funkcije f.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Uvodimo oznaku
Af(x) = f(x + Ax) — f(x),
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Uvodimo oznaku
Af(x) = f(x + Ax) — f(x),

pa vrijedi:
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Uvodimo oznaku
Af(x) = f(x + Ax) — f(x),
pa vrijedi:

e veli¢ina Af(x) naziva se diferencija funkcije f u tocki x,
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Uvodimo oznaku
Af(x) = f(x + Ax) — f(x),
pa vrijedi:
e veli¢ina Af(x) naziva se diferencija funkcije f u tocki x,

e veli¢ina Af(x) geometrijski mjeri promjenu (prirast) funkcije f u toZki
x nakon pomaka Ax.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Obzirom na &estu oznaku
y = f(x),
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Obzirom na &estu oznaku
y = f(x),

uvodimo i oznake
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Obzirom na &estu oznaku

uvodimo i oznake
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Obzirom na &estu oznaku
uvodimo i oznake

za derivaciju
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X. Kazemo da je
funkcija f derivabilna u to¢ki x € X ako limes

. f(x+Ax) —f(x)
lim
Ax—0 Ax

postoji i kona&an je. Taj limes ozna&avamo s f/(x) i nazivamo derivacijom
funkcije f u tocki x.

Obzirom na &estu oznaku
y = f(x),

uvodimo i oznake
y'=f'(x), Ay = Af(x)

za derivaciju i diferenciju funkcije.
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Definicija derivacije

Zadatak.
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

F(x) = V/x.
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = /x.

Rjesenje.
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = /x.

Rjesenje. a)
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = /x.

Rjesenje. a) Vrijedi

(X2)/ —
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = /x.

Rjesenje. a) Vrijedi

’ C (x o Ax)2 - X2
. RSO VA
(%) A;TO Ax
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Definicija derivacije
Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

f(x) = v/x.
Rjesenje. a) Vrijedi

_ + Ax)? — x? 0
(%) Ax2o Ax 0
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Definicija derivacije
Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

f(x) = v/x.
Rjesenje. a) Vrijedi

o . (x+Ax)? —x? 0
= | - = =
) Mo Bx 0
—  lim x% + 2xAx + (Ax)? — x°
a Ax—0 Ax
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Definicija derivacije
Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

f(x) = v/x.
Rjesenje. a) Vrijedi

o . (x+Ax)? —x? 0
= | - = =
) Mo AX 0
—  lim X2+ 2xAx + (Ax)? — x* i Ax(2x + Ax)
N Ax—0 Ax Ax—0 Ax N
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = /x.

Rjesenje. a) Vrijedi

_ + Ax)? — x? 0
2\  __ [ (X — | =
(%) Ax 0 Ax 0

o x% + 2xAx + (Ax)? — x°
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = /x.

Rjesenje. a) Vrijedi

o . (x+Ax)? —x? 0
o) = Alirﬂo Ax N [0] B
—  lim x% + 2xAx + (Ax)? — x° _ i Ax(2x + Ax) _
Ax—0 Ax Ax—0 Ax
= lim (2x + Ax) = 2x,
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = v/x.
Rjesenje. b)
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Definicija derivacije
Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

f(x) = v/x.
Rjesenje. b) Vrijedi

(Vx)" =

Jelena Sedlar (FGAG)
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Definicija derivacije
Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

f(x) = v/x.
Rjesenje. b) Vrijedi

;. VxHAx—/x
(Vx)" = A|>I(T>o Ax N
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Definicija derivacije
Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

f(x) = v/x.
Rjesenje. b) Vrijedi

WA= P ]
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Definicija derivacije
Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)

f(x) = v/x.
Rjesenje. b) Vrijedi

WA= g R ] -

im VX 4+ Ax — \/x V/x+ Ax+/x
= lim
Ax—0 Ax VX‘FAX"{’\F
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = v/x.
Rjesenje. b) Vrijedi

Vx+Ax — /X 0
(vx)" = A|>I(T>o Ax \F: [O]:
o VA= RV AR R
Ax—0 Ax VX A+ Ax+x
— im X+ Ax — x
AX—>0AX(M+\/>)
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = v/x.
Rjesenje. b) Vrijedi

Vx+Ax — /X 0
(vx)" = A|>I(T>o Ax \F: [O]:
o VA= RV AR R
Ax—0 Ax VX A+ Ax+x
— im X+ Ax — x im 1 _
AX—>0AX(M+\/>) Axﬁom—k\/;
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Definicija derivacije

Zadatak. Odredi po definiciji derivaciju funkcija: a) f(x) = x?, b)
f(x) = v/x.
Rjesenje. b) Vrijedi

Vx+Ax — /X 0
(vx)" = A|>I(T>o Ax \F: [O]:
o VR AR - JRVRE AR VR
Ax—0 Ax VX A+ Ax+x
— im X+ Ax — x im 1 _ 1.
AX—>0AX(M+\/>) Axﬁom—k\/; 2y/x
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Definicija derivacije

Definicija.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg
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Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(Xo, f(Xo))

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xg

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(x0, f(x0))

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

1
/ To normala

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

Jednadzba tangente:

1
/ o normala

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

Jednadzba tangente:

N

f(zo) 17

1
/ o normala

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

Jednadzba tangente:
ke = f/(l'())

1
/ o normala

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

Jednadzba tangente:
ke = f/(l'())

y—f(xo)=f(x)(x—x0).

1
/ o normala

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

Jednadzba tangente:
ke = f/(l'())

y—f(xo)=f(x)(x—x0).

JednadZba normale:

1
/ To normala

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

Jednadzba tangente:
ke = f/(l'())

y—f(xo)=f(x)(x—x0).

JednadZba normale:

1
/ To normala
kn = — !

f'(zo)

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u x; € X.

Tangenta na graf funkcije f u tocki xg je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i ima koeficijent smjera f'(xp).

Normala na graf funkcije f u tocki xp je pravac koji prolazi to¢kom
T(xo, f(xp)) i okomit je na tangentu.

tangenta

Jednadzba tangente:
ke = f/(l'())

y—f(xo)=f(x)(x—x0).

JednadZba normale:

/ g:*o normala 1
b= _
il .y_f(XO) __f'/(XO) (X_XO)'

Jelena Sedlar (FGAG)
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Definicija derivacije

Zadatak.

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije

Fx) = v/x

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje.

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

fix)=+vx =

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+4

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

flx)=Vx = f(4)=v4=2

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

F(x)=vx = f(4)=vV4=2= Ty(4,2)

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

F(x)=vx = f(4)=vV4=2= Ty(4,2)
, 1
f(X):ﬁ

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje. Vrijedi

F(x)=vx = f(4)=vV4=2= Ty(4,2)

F(x) = f(4) =

1
C2x

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije

f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje. Vrijedi

F(x)=vx = f(4)=vV4=2= Ty(4,2)
() :

1 , _ 1
:ﬁ = f(4)_2\/1_

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje. Vrijedi

F'(x)

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje. Vrijedi
flx) =+vx = f(4)=V4=2= Ty(4,2)

f’(x):le/; = f’(4):2\1/1:£11:>{ ke =

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje. Vrijedi
flx) =+vx = f(4)=V4=2= Ty(4,2)

f’(x):le/; = f’(4):2\1/1:£11:>{ ke =

A=

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje. Vrijedi
fx) =vx = f(4)=+4

F(x) = f(a) = 2\1/1

Il
N

TSN}
S1
=

~—

A=

4

1
C2x

x>~ x N
3
I

S

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+4

22:>T0(4,2)
1 1 1 ke =
flx)=—— = fll)=——=-"=2 ' *
™) =2 W=va= a7 L= -4

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+4

=2= T0(4,2)
1 1 1 ky =L
flix)==—~ = fll4)=—=-"=24 ' 4

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

flx)=Vx = f(4)=v4=2

= T0(4,2)
1 1 1 ke = 1
flix)==—~ = fll4)=—=-"=24 ' 4
Sada je

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

flx)=Vx = f(4)=v4=2

= To(4,2)
1 1 1 ke =+
f/ = — = f/4 = = - = t 4
™) =2 W= a= a7 L k=~ L= 4
Sada je
t -2 (x—4) = _1 +1
y —4X )/—4X

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije
f(x) = /x u tocki xo = 4.

Rjesenje. Vrijedi

flx)=Vx = f(4)=v4=2

:>T0(4,2)
1 1 1 ke =+
flix)==—~ = fll4)=—=-"=24 ' 4
Sada je
t —2—1(x—4) = —lx—i—l
y ~ 3 y—4
n...y—2=—4(x—4)

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Zadatak. Odredi jednadZbu tangente i normale na graf funkcije

f(x) = /x u tocki xo = 4.
Rjesenje. Vrijedi

flx) =+vx = f(4)=V4=2= Ty(4,2)
1 1 1 ke = g
)=~ = fl)=—r=S=¢ " _"*
™) =2 W= a= a7 L k=~ L= 4
Sada je
t —2—1( —-4) = _1 +1
y—2=,(x y =X

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Pitanje.
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Definicija derivacije

Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?
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Definicija derivacije

Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor.

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomocu limesa,

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije
Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomoéu limesa, funkcija nije
derivabilna u to¢kama domene u kojima:

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomoéu limesa, funkcija nije
derivabilna u to¢kama domene u kojima:

@ limes nije definiran

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomoéu limesa, funkcija nije
derivabilna u to¢kama domene u kojima:

@ limes nije definiran (izolirane to¢ke domene),

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomoéu limesa, funkcija nije
derivabilna u to¢kama domene u kojima:

@ limes nije definiran (izolirane to¢ke domene),

@ limes jest definiran, ali ne postoji

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomoéu limesa, funkcija nije
derivabilna u to¢kama domene u kojima:

@ limes nije definiran (izolirane to¢ke domene),

@ limes jest definiran, ali ne postoji (tocke prekida i tzv. "$picevi"),

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije
Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?

Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomoéu limesa, funkcija nije
derivabilna u to¢kama domene u kojima:

@ limes nije definiran (izolirane to¢ke domene),
@ limes jest definiran, ali ne postoji (tocke prekida i tzv. "$picevi"),

© limes jest definiran i postoji, ali je beskonacan

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Definicija derivacije

Pitanje. U kakvim to¢kama domene funkcija nije derivabilna?
Odgovor. Obzirom da je derivacija definirana pomoéu limesa, funkcija nije
derivabilna u to¢kama domene u kojima:

@ limes nije definiran (izolirane to¢ke domene),

@ limes jest definiran, ali ne postoji (tocke prekida i tzv. "$picevi"),

@ limes jest definiran i postoji, ali je beskonalan (to¢ke u kojima je
tangenta vertikalna).

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija




Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

=
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

g

b =
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

8 s s =
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

=
N\

84 -----0
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

=
N\

84 -----0
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

N

84 -----0
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:
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A
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

\ N

N
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

7! Y
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

7! Y
ANE |
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

7! Y
ANE |
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

7! Y
ANE |
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Definicija derivacije

Geometrijski interpretirano:

7! Y
ANE |
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Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

Flx-) = lim f(x+ Ax) — f(x) " f(x+ Ax) — f(x)
Ax—0~ Ax ' Ax—0*t Ax

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije
Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:
Flix-) = i f(x+ Ax) — f(x)

. f(x+Ax) —f(x)
1o+Y —
Ax0- Ax - PO = Alinm Ax

Definicija.

Jelena Sedlar (FGAG)
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Definicija derivacije
Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:
Flix-) = i f(x+ Ax) —f(x)

. f(x+Ax) —f(x)
1o+Y —
Ax0- Ax - PO = Alinm Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Jelena Sedlar (FGAG)
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Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X ako limes
f'(x~)postoji i kona&an je.

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.
Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X ako limes
f'(x~)postoji i kona&an je.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s desna u to¢ki x € X

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X ako limes
f'(x~)postoji i kona&an je.

KaZemo da je funkcija f derivabilna s desna u tocki x € X ako limes
f'(x*) postoji i konatan je.
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Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X ako limes
f'(x~)postoji i kona&an je.

KaZemo da je funkcija f derivabilna s desna u tocki x € X ako limes
f'(x*) postoji i konatan je.

Teorem.
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Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X ako limes
f'(x~)postoji i kona&an je.

KaZemo da je funkcija f derivabilna s desna u tocki x € X ako limes
f'(x*) postoji i konatan je.

Teorem. Ako je funkcija f derivabilna u tocki x, onda je funkcija f i
neprekidna u tocki x.

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X ako limes
f'(x~)postoji i kona&an je.

KaZemo da je funkcija f derivabilna s desna u tocki x € X ako limes
f'(x*) postoji i konatan je.

Teorem. Ako je funkcija f derivabilna u tocki x, onda je funkcija f i
neprekidna u tocki x.

Napomena.
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Definicija derivacije

Za funkciju f : X — R i to¢ku x € X uvodimo oznake:

_ . f(x+Ax) —f(x) . f(x+Ax) —f(x)
/ _ T —
i) = A Ax - P = A Ax

Definicija. Neka je f : X — IR funkcija, te neka je x € X.

Kazemo da je funkcija f derivabilna s lijeva u tocki x € X ako limes
f'(x~)postoji i kona&an je.

KaZemo da je funkcija f derivabilna s desna u tocki x € X ako limes
f'(x*) postoji i konatan je.

Teorem. Ako je funkcija f derivabilna u tocki x, onda je funkcija f i
neprekidna u tocki x.

Napomena. Obrat teorema ne vrijedi, primjer za to su 3picevi.
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Deriviranje elementarnih funkcija
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:

Q po definiciji,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,

@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne
funkcije operacije funkcije
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne
funkcije operacije funkcije

tako da:
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne

funkcije operacije funkcije

tako da:

@ odredimo derivaciju svih osnovnih elementarnih funkcija
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne

funkcije operacije funkcije

tako da:

® odredimo derivaciju svih osnovnih elementarnih funkcija (formira se
tablica osnovnih derivacija),
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne

funkcije operacije funkcije

tako da:

® odredimo derivaciju svih osnovnih elementarnih funkcija (formira se
tablica osnovnih derivacija),
@ utvrde se pravila za deriviranje pet racunskih operacija
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne

funkcije operacije funkcije

tako da:

® odredimo derivaciju svih osnovnih elementarnih funkcija (formira se
tablica osnovnih derivacija),

@ utvrde se pravila za deriviranje pet ralunskih operacija (pravila
deriviranja),
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne

funkcije operacije funkcije

tako da:

® odredimo derivaciju svih osnovnih elementarnih funkcija (formira se
tablica osnovnih derivacija),

@ utvrde se pravila za deriviranje pet ralunskih operacija (pravila
deriviranja),

pa ¢emo onda znati odrediti derivaciju svake elementarne funkcije.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne

funkcije operacije funkcije

tako da:

® odredimo derivaciju svih osnovnih elementarnih funkcija (formira se
tablica osnovnih derivacija),

@ utvrde se pravila za deriviranje pet ralunskih operacija (pravila
deriviranja),

pa ¢emo onda znati odrediti derivaciju svake elementarne funkcije.

Napomena.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Kod elementarnih funkcija, derivaciju moZzemo odredivati:
Q po definiciji,
@ koristeti strukturu klase elementarnih funkcija

osnovne elementarne racunske sve elementarne

funkcije operacije funkcije

tako da:

® odredimo derivaciju svih osnovnih elementarnih funkcija (formira se
tablica osnovnih derivacija),

@ utvrde se pravila za deriviranje pet ralunskih operacija (pravila
deriviranja),

pa ¢emo onda znati odrediti derivaciju svake elementarne funkcije.

Napomena. Drugi nacin deriviranja nazivamo jo$ i "deriviranje pomocu
tablice i pravila".
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:

@ pravilo za deriviranje inverzne funkcije;
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:
@ pravilo za deriviranje inverzne funkcije;

a zatim odredimo pravila za deriviranje pet racunskih operacija:
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:
@ pravilo za deriviranje inverzne funkcije;
a zatim odredimo pravila za deriviranje pet racunskih operacija:

@ zbroj funkcija,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:
@ pravilo za deriviranje inverzne funkcije;
a zatim odredimo pravila za deriviranje pet racunskih operacija:

@ zbroj funkcija,

o razliku funkcija,

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:

@ pravilo za deriviranje inverzne funkcije;

a zatim odredimo pravila za deriviranje pet racunskih operacija:
@ zbroj funkcija,
o razliku funkcija,

@ umnozak funkcija,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:

@ pravilo za deriviranje inverzne funkcije;

zatim odredimo pravila za deriviranje pet racunskih operacija:
@ zbroj funkcija,

o razliku funkcija,

@ umnozak funkcija,

o dijeljenje funkcija,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Pravila za deriviranje pet rac¢unskih operacija uvode se tako da odredimo:

@ pravilo za deriviranje inverzne funkcije;

a zatim odredimo pravila za deriviranje pet racunskih operacija:
@ zbroj funkcija,
o razliku funkcija,
@ umnozak funkcija,
o dijeljenje funkcija,

@ kompoziciju funkcija.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje inverzne funkcije).
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje inverzne funkcije). Neka je funkcija
f : X — Y bijekcija koja je derivabilna u toc¢ki x,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje inverzne funkcije). Neka je funkcija
f: X — Y bijekcija koja je derivabilna u to&ki x, te neka je f'(x) # 0.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje inverzne funkcije). Neka je funkcija
f: X — Y bijekcija koja je derivabilna u to&ki x, te neka je f'(x) # 0.
Nadalje, neka je inverzna funkcija f~1 : Y — X neprekidna u toZki

y = f(x).
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje inverzne funkcije). Neka je funkcija
f: X — Y bijekcija koja je derivabilna u to&ki x, te neka je f'(x) # 0.
Nadalje, neka je inverzna funkcija f~1 : Y — X neprekidna u toZki

y = f(x). Tada vrijedi
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje racunskih operacija).
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

(F() +&(x) = f(x)+g'(x),
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

(F() +&(x) = f(x)+g'(x),
(Fx) —g(x)) = f'(x) —g'(x),
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

+g(x)) = f(x)+g'(x),

(x)" = f(x)—g'x),
(X)) = f(x) g(x)+f(x) g'(x),

(f(x)-

g 0y
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

(F(x) +&(x) f1(x) +&'(x),
(Fx) —g(x)) = f'(x) —g'(x),
(F(x)-g(x)" = F(x)-g(x) +f(x)-g'(x
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

(F() +&(x) = f(x)+g'(x),
(F(x) —g(x))’ fi(x) — &'(x),
(F(x) - g(x))’ fi(x) - g(x) + f(x) - g'(x

Teorem (Pravilo za deriviranje kompozicije).
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

X)) = 1) +8'(x),

za g(x) # 0.

Teorem (Pravilo za deriviranje kompozicije). Ako je funkcija f
derivabilna u tocki x,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

(F(x) +&(x) = f(x)+&'(x),
(F(x) —g(x))’ fl(x) — &'(x),
(F(x) - g(x))’ fi(x) - g(x) + f(x) - g'(x

202 8/ (x) za g(x) # 0.

Teorem (Pravilo za deriviranje kompozicije). Ako je funkcija f
derivabilna u to¢ki x, a funkcija g u totki y = f(x),
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

(F(x) +&(x) = f(x)+&'(x),
(F(x) —g(x))’ fl(x) — &'(x),
(F(x) - g(x))’ fi(x) - g(x) + f(x) - g'(x

202 8/ (x) za g(x) # 0.

Teorem (Pravilo za deriviranje kompozicije). Ako je funkcija f
derivabilna u toZki x, a funkcija g u totki y = f(x), onda je kompozicija
g o f derivabilna u tocki x
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Deriviranje elementarnih funkcija

Pravila deriviranja

Teorem (Pravilo za deriviranje raunskih operacija). Neka su funkcije
f i g derivabilne u tocki x. Tada vrijedi:

(F(x) +&(x) = f(x)+&'(x),
(F(x) —g(x))’ fl(x) — &'(x),
(F(x) - g(x))’ fi(x) - g(x) + f(x) - g'(x

-8'(x)
za g(x 0.
Teorem (Pravilo za deriviranje kompozicije). Ako je funkcija f

derivabilna u toZki x, a funkcija g u totki y = f(x), onda je kompozicija
g o f derivabilna u tocki x i vrijedi

(g (f (x))" =g'(f(x)) - f'(x).
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:

@ po definiciji odredimo derivacije funkcija

CI
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija

c, x",
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:

@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:

@ po definiciji odredimo derivacije funkcija

c, x", a*, sinx,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:

@ po definiciji odredimo derivacije funkcija

c, x", @, sinx, cosx;
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:

@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

—n
- an

nx

X cosx'

tgx—
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X sinx '

tgx = ctgx =2
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X sinx '

tgx = ctgx =2

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije

sI3

X
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X sinx '

tgx = ctgx =2

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije

= (X%)m;

sI3

X
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X smx’

tgx =

ctgx =

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije

m

Xn = (X%)m;

@ po pravilu za deriviranje inverza odredimo derivacije
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X smx’

tgx =

ctgx =

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije

m

Xn = (X%)m;

@ po pravilu za deriviranje inverza odredimo derivacije
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X smx’

tgx =

ctgx =

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije
m 1

Xn = (Xﬁ)m;

@ po pravilu za deriviranje inverza odredimo derivacije

11
xn,x n, log, x
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X sinx '

tgx = ctgx =2

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije
m 1

Xn = (Xﬁ)m;

@ po pravilu za deriviranje inverza odredimo derivacije

11 )
xn,x" n, log, x, arcsin x,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X sinx '

tgx = ctgx =2

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije
m 1

Xn = (Xﬁ)m;

@ po pravilu za deriviranje inverza odredimo derivacije

11 .
xn,x n, log, x, arcsin x, arccos X,

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X sinx '

tgx = ctgx =2

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije
m 1

Xn = (Xﬁ)m;

@ po pravilu za deriviranje inverza odredimo derivacije

11 .
xn,x"n, log,x, arcsin x, arccos x, arctg x,

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija
Deriviranje osnovnih elementarnih funkcija provodi se tako da:
@ po definiciji odredimo derivacije funkcija
c, x", @, sinx, cosx;

@ po pravilu za deriviranje razlomka odredimo derivacije

sin x
cosx'

—n
- an

SX.

X sinx '

tgx = ctgx =2

@ po pravilu za deriviranje kompozicije odredimo derivacije
m 1

Xn = (Xﬁ)m;

@ po pravilu za deriviranje inverza odredimo derivacije

11 .
xn,x"n, log, x, arcsin x, arccos x, arctg x, arcctg x.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Tablica osnovnih derivacija

Sada moZemo formirati Tablicu osnovnih derivacija.

L fx) fix) [l v |

1
c 0 tg x 5
cos f(
x" rx™1 ctg x ——
S”i X
E aXIlna | arcsinx ——
VvV1—x2
| 1 1
0g., X arccos X =@——————
&a xlna /1 — x2
) 1
sin x COS X arctg x
& 14+ x?
cosx —sinx | arcctgex —
5 14+ x2
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) = x*> +sinx,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) = x?>+sinx, b) f(x)=e*—Inx,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X,
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).
Rjesenje.
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).
Rjesenje. a)

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija




Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. a) Deriviramo po pravilu za deriviranje zbroja
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. a) Deriviramo po pravilu za deriviranje zbroja

(F(x) + &(x)) = f'(x) + &'(x)
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. a) Deriviramo po pravilu za deriviranje zbroja

(F(x) +&g(x)) = f'(x) +&'(x)
Vrijedi

f'(x) = (x* +sinx) =
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. a) Deriviramo po pravilu za deriviranje zbroja

(F(x) +&g(x)) = f'(x) +&'(x)
Vrijedi

f/(X) = <X2 + sin X)l = (XZ)’ + (Sinx)l _
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. a) Deriviramo po pravilu za deriviranje zbroja

(F(x) +&g(x)) = f'(x) +&'(x)
Vrijedi

f'(x) = (x* +sinx) = (x?)' + (sinx)’ = 2x + cos x
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).
Rjesenje. b)
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. b) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlike
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. b) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlike

(F(x) — g(x)) = f'(x) — g'(x)
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. b) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlike

(F(x) — g(x)) = f'(x) — g'(x)

Vrijedi
f(x) = (e —Inx) =
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. b) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlike

(F(x) — g(x)) = f'(x) — g'(x)

Vrijedi
f(x) =(e"—Inx) = () — (Inx)' =
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. b) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlike

(F(x) — g(x)) = f'(x) — g'(x)

Vrijedi
f(x)=(e—Inx) = (&) —(Inx) =& —

1
X
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).
Rjesenje. c)
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. c) Deriviramo po pravilu za deriviranje umnoska
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. c) Deriviramo po pravilu za deriviranje umnoska

(F(x) - 8(x))" = f'(x) - g(x) + f(x) - &'(x)
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. c) Deriviramo po pravilu za deriviranje umnoska

(F(x) - g(x))" = f'(x) - g(x) + f(x) - g'(x)
Vrijedi
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. c) Deriviramo po pravilu za deriviranje umnoska

(F(x) - g(x))" = f'(x) - g(x) + f(x) - g'(x)
Vrijedi

f(x) = (X3 tgx)’ = (X3)/tgx—|—x3(tgx)/ =
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. c) Deriviramo po pravilu za deriviranje umnoska

(F(x) - g(x))" = f'(x) - g(x) + f(x) - g'(x)
Vrijedi

_ (3 I3y 3 I a2 3
f(x)=(x"tgx) = (x°) tgx + x>(tgx)" = 3x“tgx + x P
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).
Rjesenje. d)

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija




Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:
a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. d) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlomka (tj.
dijeljenja)
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. d) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlomka (tj.

dijeljenja)
<f<x>> (%) g(x) — F(x) - g'(x)
g(x)?
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. d) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlomka (tj.

dijeljenja)
(f(X>> _ () -g(x) —f(x) - g'(x)
g(x) g(x)?
Vrijedi
f(x) = (:7)/ -
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. d) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlomka (tj.

dijeljenja)
(f(X>> _ () -g(x) —f(x) - g'(x)
g(x) g(x)?
Vrijedi
f(x) = (eix)/ _ (X)/ezex);((ex)/
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. d) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlomka (tj.

dijeljenja)
(f(X>> _ () -g(x) —f(x) - g'(x)
g(x) g(x)?
Vrijedi
f(x) = (:7)/ _ (X)/eze:);((ex)/ _ ex(;()xzex _
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. d) Deriviramo po pravilu za deriviranje razlomka (tj.

dijeljenja)
(“X)> _ Pl g0 — Fix) - '(x)
g(x) g(x)?
Vrijedi
f(X) = (:7)/ - (X)/ezex);((ex)/ ex(e_X)X;X le—XX
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).
Rjesenje. )
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. ) Deriviramo po pravilu za deriviranje kompozicije
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. ) Deriviramo po pravilu za deriviranje kompozicije

(g (F(x))) =& (f(x)) - f'(x).
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. ) Deriviramo po pravilu za deriviranje kompozicije

(g (F(x))) =& (f(x)) - f'(x).

Vrijedi

f(x) = (cosx?) =
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. ) Deriviramo po pravilu za deriviranje kompozicije

(g (F(x))) =& (f(x)) - f'(x).

Vrijedi

f(x) = (cosx?)" = —sin(x?)
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. ) Deriviramo po pravilu za deriviranje kompozicije

(g (F(x))) =& (f(x)) - f'(x).

Vrijedi

f(x) = (cosx?) = —sin(x?) - (x*)' =
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Deriviranje elementarnih funkcija

Zadatak. Odredi derivaciju funkcije:

a) f(x) =x%>+sinx, b) f(x)=e —Inx, c)f(x)=x>tgx,
d) f(x) = X, e) f(x) = cosx°.

Napisi najprije pravilo po kojem é&e% derivirati (ime i formulu).

Rjesenje. ) Deriviramo po pravilu za deriviranje kompozicije

(g (F(x))) =& (f(x)) - f'(x).

Vrijedi

f(x) = (cosx?) = —sin(x?) - (x*)' = —sinx? - 2x
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Deriviranje implicitno zadane funkcije
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.

Primjer.
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x? —y+sinx =0 = y=
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0 = y=x"+sinx
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0 = y=x"+sinx
xy +sin(x+y) =0
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0 = y=x"+sinx
xy +sin(x+y)=0 = y=
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0 = y=x"+sinx
xy+sin(x+y)=0 = y=7?
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0 = y=x"+sinx
xy+sin(x+y)=0 = y=7?

Postavlja se pitanje: kako derivirati implicitno zadanu f-ju?
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0 = y=x"+sinx
xy+sin(x+y)=0 = y=7?

Postavlja se pitanje: kako derivirati implicitno zadanu f-ju?

Derivaciju funkcije y = f(x) tada odredujemo deriviranjem izraza
F(x,y)=0
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Neka je funkcija y = f(x) implicitno zadana izrazom F(x,y) = 0.
Primjer. Funkcija y = f(x) moZe biti zadana sa:

x> —y+sinx=0 = y=x"+sinx
xy+sin(x+y)=0 = y=7?

Postavlja se pitanje: kako derivirati implicitno zadanu f-ju?

Derivaciju funkcije y = f(x) tada odredujemo deriviranjem izraza
F(x,y) = 0 pri &emu izraze koji sadrZe zavisnu varijablu y deriviramo
primjenjujuéi Teorem o deriviranju kompozicije.
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak.
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xg = 1.
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje.
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti tocke na krivulji s apscisom xp = 1.
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

12—1-y+y*>=3
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

12—1-y+y’=3=y?—y-2=0=
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

y1 =2

12—1-y+y2:3:>y2—y—2:0:>{ _
Yo = -
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

yo=-1
Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1).
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

yo=-1
Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

2x —
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

yo=-1
Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

2x—(L-y+x-y)+
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

yo=-1
Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

2x—(L-y+x-y)+2y-y =
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

yo=-1
Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

2x—(L-y+x-y)+2y-y' =0
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

yo=-1
Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

2X_(1.y+x.y’)+2y.y’:0:}y’:
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

yo=-1
Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

-2
2X_(1y+X.y/)+2y.y/:0:>y/:y X
2y — x
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

-2 () =
2x—(1-y+x-y')+2y-y':0:>y':}z/y_i:>{ y'(Th)
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(1-y+x-y')+2y-y’:0:>y’:gy_§:>{ y(T) =0
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(1-y+x-y')+2y-y’:0:>y’:gy_§:>{ y{h)=0

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(L-y+x-y) 42y =0=y =7 X:>{y(T1) 0
2y — x 1
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(L-y+x-y) 42y =0=y =7 X:>{y(T1) 0
2y — x 1

TraZene tangente su

t1...
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(L-y+x-y) 42y =0=y =7 X:>{y(T1) 0
2y — x 1

TraZene tangente su

ti...y—2 = 0-(x—1)
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(L-y+x-y) 42y =0=y =7 X:>{y(T1) 0
2y — x 1

TraZene tangente su

ti...y—2 = 0-(x—1) = y=2
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(L-y+x-y) 42y =0=y =7 X:>{y(T1) 0
2y — x 1

TraZene tangente su

ti...y—2 = 0-(x—1) = y=2
tr...
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(L-y+x-y) 42y =0=y =7 X:>{y(T1) 0
2y — x 1

TraZene tangente su

ti...y—2 = 0-(x—1) = y=2
th...y+1 = 1-(x—1)

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija




Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje. Potrebno je odrediti to¢ke na krivulji s apscisom xp = 1. Vrijedi

Yo =—

Dakle, imamo T1(1,2) i T»(1, —1). Pronadimo y'(Ty) i y'(T1)!

) / —
2x—(L-y+x-y) 42y =0=y =7 X:>{y(T1) 0
2y — x 1

TraZene tangente su
ti...y—2 = 0-(x—1) = y=2

h..y+1l = 1-(x—1) = y=x-2

Jelena Sedlar (FGAG)
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Deriviranje implicitno zadane funkcije

Zadatak. Odredi tangentu na krivulju x> — xy + y? = 3 u to¢ki xo = 1.
Rjesenje.

AT
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Logaritamsko deriviranje
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Logaritamsko deriviranje

Deriviranje funkcija oblika

y = f(x)s%
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Logaritamsko deriviranje

Deriviranje funkcija oblika
y = f(x)s%

provodi se u tri koraka:
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Logaritamsko deriviranje

Deriviranje funkcija oblika
y = f(x)s%

provodi se u tri koraka:

@ logaritmira se jednakost y = f (x)g(x) ,
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Logaritamsko deriviranje

Deriviranje funkcija oblika
y = f(x)s%

provodi se u tri koraka:

@ logaritmira se jednakost y = f (x)g(x) ,
@ koriStenjem svojstava logaritma eksponencijalni izraz se transformira u
umnoZak,
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Logaritamsko deriviranje

Deriviranje funkcija oblika
y = f(x)s%

provodi se u tri koraka:

@ logaritmira se jednakost y = f (x)g(x) ,
@ koriStenjem svojstava logaritma eksponencijalni izraz se transformira u
umnoZak,

© derivira se dobivena implicitno zadana funkcija.
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Logaritamsko deriviranje

Deriviranje funkcija oblika
y = f(x)s%

provodi se u tri koraka:

@ logaritmira se jednakost y = f (x)g(x) ,

@ koriStenjem svojstava logaritma eksponencijalni izraz se transformira u
umnoZak,

© derivira se dobivena implicitno zadana funkcija.

Ovim postupkom dobije se
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Diferencijal
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:
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Diferencijal

Uvodimo veliéine:
o Af(x) = f(x+ Ax) —f(x)
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

—
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon

pomaka Ax,
/;/
/ xr
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon

pomaka Ax,
7 T z+ Az
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon

pomaka Ax,
f(z).%__zg/
AL
7 T z+ Az
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Uvodimo veli¢ine:

o Af(x) = f(x+ Ax) — f(x) koja mjeri prirast funkcije nakon
pomaka Ax,

e df(x) koja mjeri prirast do tangente nakon pomaka Ax.

Vrijedi:
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Diferencijal

Definicija.
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X.
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

Cesto se oznafava Ax = dx, pa dobivamo oznake:
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

Cesto se oznafava Ax = dx, pa dobivamo oznake:

df (x) = f'(x)dx
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

Cesto se oznafava Ax = dx, pa dobivamo oznake:

df (x) = f'(x)dx = f'(x) = d’;(;).
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

Cesto se oznafava Ax = dx, pa dobivamo oznake:

df (x) = f'(x)dx = f'(x) = d’;(;).

Takoder, obzirom na &estu oznaku y = f(x),

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

Cesto se oznafava Ax = dx, pa dobivamo oznake:

df (x) = f'(x)dx = f'(x) = d’;(;).

Takoder, obzirom na Cestu oznaku y = f(x), uvodimo i oznake:

Ay = Af(x),

Jelena Sedlar (FGAG)
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

Cesto se oznafava Ax = dx, pa dobivamo oznake:

df (x) = f'(x)dx = f'(x) = d’;(;).

Takoder, obzirom na Cestu oznaku y = f(x), uvodimo i oznake:

Ay = Af(x),
dy = df(x).

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:

o diferencije Af(x) i

Jelena Sedlar (FGAG)
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:
o diferencije Af(x) i
o diferencijala df (x)

Jelena Sedlar (FGAG)
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:
o diferencije Af(x) i
o diferencijala df (x)

zanemarivo mala u odnosu na Ax.

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:
o diferencije Af(x) i
o diferencijala df (x)

zanemarivo mala u odnosu na Ax. Vrijedi:

o (Af(x)—df(x)) _

Ax—0 Ax

Jelena Sedlar (FGAG)
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:
o diferencije Af(x) i
o diferencijala df (x)

zanemarivo mala u odnosu na Ax. Vrijedi:

o (Af(x)—df(x)) R (Af(x) f’(x)Ax)

Ax—0 Ax Ax—0

Ax Ax
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:
o diferencije Af(x) i
o diferencijala df (x)

zanemarivo mala u odnosu na Ax. Vrijedi:

o (Af(x)—df(x)) R (Af(x) f’(x)Ax)

Ax—0 Ax

Jelena Sedlar (FGAG)
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.
PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:

o diferencije Af(x) i

o diferencijala df (x)
zanemarivo mala u odnosu na Ax. Vrijedi:

i (Af(x)_df(x)> — m (Af(x)_f’(x)Ax)I

Ax—0 Ax Ax Ax

L Af(x) , B
N A|>I<T>O ( Ax f (X)) -
= f'(x)—f'(x)=0.

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.

PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:
o diferencije Af(x) i
o diferencijala df (x)

zanemarivo mala u odnosu na Ax.

f(z+ Az)

<
N\ &
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.
PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:

o diferencije Af(x) i

o diferencijala df (x)

zanemarivo mala u odnosu na Ax.

Jelena Sedlar (FGAG)
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Diferencijal

Definicija. Neka je f : X — R funkcija derivabilna u to¢ki x € X. Tada je
diferencijal df (x) funkcije f u toZki x definiran sa df (x) = f'(x)Ax.
PokaZimo da je za dovoljno mali Ax razlika izmedu:

o diferencije Af(x) i

o diferencijala df (x)

zanemarivo mala u odnosu na Ax.

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Diferencijal

Zadatak.
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:
a) f(x) = y/x u totki x = 4

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:
a) f(x) = v/x u totki x = 4 za pomak Ax = %

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:
a) f(x) = v/x u totki x = 4 za pomak Ax = %
b) f(X)Zguto(:kix:z
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:
a) f(x) = \/;( u to¢ki x = 4 za pomak Ax =

=2
b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.

Jelena Sedlar (FGAG)
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.

1
4-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje.

1
4-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a)

1
4-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

F(x) = vx

1
4-

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

1
4-

Flx) =vx = f(4)=

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

1
4-

fx) = Vx = f(4)=a=
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

1
4-

f(x)=Vx = f(4)=Va=2
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+va=2
f'(x) =

1
4-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+va=2

1
4-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+va=2

f/(x)zle/; = f(4) =

1
4-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+va=2

f/(x)zle/; = f(4) =

1
4-

1
24
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+va=2
1

f/(x)zle/; > f’(4):2\1/1:4

1
4-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+va=2
1

f/(x)zle/; > f’(4):2\1/1:4

1
4-

Sada je
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. a) Vrijedi

fx) =vx = f(4)=+va=2
1

)= —— = Flt)=— ==

2y/x 24 4

1
4-

Sada je

“ 5
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.

1
4
Rjesenje. a) Vrijedi

) =vx = f(a)=vi=2

F(x) = 2\1/; = f(4) = 2\1/1 -
Sada je
df(x) = F/(x)Ax = 2\1/;Ax — df(4) =

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.

1
4
Rjesenje. a) Vrijedi

) =vx = f(a)=vi=2

F(x) = 2\1/; = f(4) = 2\1/1 -
Sada je
dF(x) = £ (x)Ax = 2\1/;Ax o dF(4) = F/(4)Dx =

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.

1
4
Rjesenje. a) Vrijedi

) =vx = f(a)=vi=2

1 1 1
f/ = — = f/ 4) = —— = —
™) =3 =i~
Sada je
df(x) = f'(x)Ax = 1 Ax = df (4) = f'(4)Ax = 11
B 24/ B 42
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.

1
4
Rjesenje. a) Vrijedi

) =vx = f(a)=vi=2

1 11
f/ X) = —— :> f/ 4 = — = —
) 2/x ®) 2v/4 4
Sada je
dF (x) = F/(x)Ax = — = _Ax = df (4) = F'(4)Ax = = - - = 1
2y/x 4 2 8
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b)

1
4"

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi

1
4"

Flx) = ;

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi

1
4"

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
flx) == = f2)===
(=" = )=

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x) ==— = f2)===2
(=" = )=

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x)=— f2)==-=2
(=" = )=
f'(x) =

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x) ==— = f2)===2
(=" = )=
4
f/(X) = — ;

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x)=— f2)==-=2
(=" = )=
!/ 4 !
fl=-75 = £

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x)=— f2)==-=2
(=" = )=
4 4
flix)= — — (2 - =
()= - (2)=-
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x)=— f2)==-=2
(=" = )=
4 4
flix)= — — (2 -= -1
()= - (2)=-

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x)=— f2)==-=2
(=" = )=
4 4
flix)= — — (2 -= -1
()= - (2)=-

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi
4 4
f(x)=— f2)==-=2
(=" = f2)=}
4 4
flix) = — — ff2Q)=—-= -1
K= = F2)= -
Sada je
dF(x) = F1(x)Ax = — —-A
X) = X X = X2 X
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Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi

1
4"

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi

4 4

f(x)=-— f2)===2
(=" = )=
4 4
!/ !
f(X):—; = f(2):_Z:_1

Sada je

dF(x) = F/(x)Ax = — %Ax = df(2) = F(2)Ax =

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/} u togki x = 4 za pomak Ax = 1,

b) f(x) = % u totki x = 2 za pomak Ax = }.
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi

4 4

f(x)=-— f2)===2
(=" = )=
4 4
!/ !
f(X):—; = f(2):_Z:_1

Sada je

dF(x) = F/(x)Ax = — %Ax — dF(2) = F(2)Ax = —1-+ =

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Diferencijal

Zadatak. Odredi diferencijal funkcije:

a) f(x) = \/;( u togki x = 4 za pomak Ax = 1,
b) f(x) =% u totki x = 2 za pomak Ax =
Skiciraj geometrijsko znacenje diferencijala.
Rjesenje. b) Vrijedi

1
4"
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Derivacije i diferencijali viseg reda
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija,
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i ' takoder funkcija,
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

() = (F) (x) =
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je,
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

e broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u to¢ki x.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

e broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u to¢ki x.

Definicija.

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

e broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u to¢ki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

e broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u to¢ki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija i neka je X" C X skup svih
to¢aka u kojima je funkcija f dva puta derivabilna.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

e broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u to¢ki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija i neka je X" C X skup svih
to¢aka u kojima je funkcija f dva puta derivabilna. Tada funkciju
7. X" - R
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

e broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u to¢ki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija i neka je X" C X skup svih
to¢aka u kojima je funkcija f dva puta derivabilna. Tada funkciju
"+ X" — R koja broju x € X" pridruzuje broj (') (x) = f"(x)
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

P = (F)/(x) = im FOEAOZ )

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

e broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u to¢ki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija i neka je X" C X skup svih
to¢aka u kojima je funkcija f dva puta derivabilna. Tada funkciju
"+ X" — R koja broju x € X" pridruzuje broj (') (x) = f"(x)
nazivamo derivacijom drugog reda funkcije f.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

() = (F) () = tim FOFEI 2T,

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

@ broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u tocki x.

Definicija.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

() = (F) () = tim FOFEI 2T,

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

@ broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija,
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

() = (F) () = tim FOFEI 2T,

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

@ broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X tocka u kojoj je
funkcija f dva puta derivabilna.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

() = (F) () = tim FOFEI 2T,

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

@ broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X tocka u kojoj je

funkcija f dva puta derivabilna. Diferencijal drugog reda d?f(x) funkcije f
u tocki x
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Ako je f funkcija, onda je i f’ takoder funkcija, pa moZemo razmatrati
njenu derivaciju

() = (F) () = tim FOFEI 2T,

Ako broj f”(x) postoji i konacan je, onda kazemo da je:

o funkcija f dva puta derivabilna u tocki x,

@ broj f”(x) derivacija drugog reda funkcije f u tocki x.

Definicija. Neka je f : X — R funkcija, te neka je x € X tocka u kojoj je
funkcija f dva puta derivabilna. Diferencijal drugog reda d?f(x) funkcije f
u to¢ki x definiran je sa d?f(x) = f"(x) - Ax?.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Opcenito definiramo:
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Opcenito definiramo:

e derivaciju n—tog reda (") (x) funkcije f u togki x
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Opcenito definiramo:

@ derivaciju n—tog reda f(”)(x) funkcije f u tocki x induktivno sa

f(n)(X) — (f(nfl))l (X),
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Opcenito definiramo:

@ derivaciju n—tog reda f(”)(x) funkcije f u tocki x induktivno sa

f(n)(X) — (f(nfl))l (X),

e diferencijal n—tog reda d"f(x)
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Opcenito definiramo:

@ derivaciju n—tog reda f(”)(x) funkcije f u tocki x induktivno sa

f(n)(X) — (f(nfl))l (X),

e diferencijal n—tog reda d"f(x) sa

d"f(x) = £N(x) - Ax".
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je:
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 + 3x2,
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .

Rjesenje.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .

Rjesenje. a)
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x* =
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x+3x% = fl(x)=
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f(x) =
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f"(x) =6x+6
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f(x) = 6x+6
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f(x) = 6x+6
b) Vrijedi
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f(x) = 6x+6
b) Vrijedi

fix)=¢" = f(x)=
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f(x) = 6x+6
b) Vrijedi

flx)=¢e" = f/(x)=¢"
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f(x) = 6x+6

b) Vrijedi

U
=
=

|
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f”(x) ako je: a) f(x) = x3 +3x2, b) f(x) = .
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =x>+3x> = f(x) =3x> +6x
= f(x) = 6x+6

b) Vrijedi

U
™
=
X
SN—
D
x

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je:
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx,
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.

Rjesenje.
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.

Rjesenje. a)
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) = sinx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x)=
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi

f(x) =sinx = f'(x) = cosx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f'(x) =
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx
= "(x) =
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx

= f"(x) = —cosx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi

= f’(x) = —sinx
= f"(x) = —cosx
= fW(x) =
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi

= f’(x) = —sinx
= f"(x) = —cosx

= fW(x) = sinx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi

= f’(x) = —sinx
= f"(x) = —cosx

= fW(x) = sinx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx

= f’(x) = —sinx

= f"(x) = —cosx

= f®(x) = sinx
b) Vrijedi

f(x) =Inx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx

b) Vrijedi
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx

b) Vrijedi
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx

b) Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx

b) Vrijedi
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx

= f’(x) = —sinx

= f"(x) = —cosx

= f®(x) = sinx
b) Vrijedi

fi(x)=Inx = f'(x)=
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a) f(x) = sinx, b) f(x) = Inx.
Rjesenje. a) Vrijedi
f(x) =sinx = f'(x) = cosx
= f’(x) = —sinx
= f"(x) = —cosx
= fW(x) = sinx

b) Vrijedi
f(x)=Inx = f'(x)=1%
= f'(x)= — %
= "x)=3%
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a

Rjesenje. a) Vrijedi

f(x)=sinx =

b) Vrijedi
f(x) =Inx

I R
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= fW(x) = sinx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a

Rjesenje. a) Vrijedi

f(x)=sinx =

b) Vrijedi
f(x) =Inx

I R
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= fW(x) = sinx
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Derivacije i diferencijali viseg reda

Zadatak. Odredi f*)(x) ako je: a

Rjesenje. a) Vrijedi
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Geometrijski: ako je sekanta kroz rubove intervala [a, b] vodoravna, onda
postoji unutarnja tocka ¢ u kojoj je tangenta vodoravna.
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Napomena. Uvjet derivabilnosti funkcije f na intervalu (a, b) je vazan.
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Teorem (Cauchy).
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Teorem (Cauchy). Neka su f i g funkcije koje su neprekidne na

zatvorenom intervalu [a, b], derivabilne na otvorenom intervalu (a, b), te
neka je g'(x) # 0 za svaki x € (a, b).
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Teorem (Cauchy). Neka su f i g funkcije koje su neprekidne na
zatvorenom intervalu [a, b], derivabilne na otvorenom intervalu (a, b), te

neka je g'(x) # 0 za svaki x € (a, b) . Tada postoji unutarnja tocka
c € (a, b) intervala takva da je

Flc) _ F(b) — F(a)
g(c)  elb)—g(a)
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Teorem (Cauchy). Neka su f i g funkcije koje su neprekidne na
zatvorenom intervalu [a, b], derivabilne na otvorenom intervalu (a, b), te

neka je g'(x) # 0 za svaki x € (a, b) . Tada postoji unutarnja tocka
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Ako stavimo:

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (Cauchy). Neka su f i g funkcije koje su neprekidne na
zatvorenom intervalu [a, b], derivabilne na otvorenom intervalu (a, b), te

neka je g'(x) # 0 za svaki x € (a, b) . Tada postoji unutarnja tocka
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Teorem (Cauchy). Neka su f i g funkcije koje su neprekidne na
zatvorenom intervalu [a, b], derivabilne na otvorenom intervalu (a, b), te

neka je g'(x) # 0 za svaki x € (a, b) . Tada postoji unutarnja tocka
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Flc) _ F(b) — F(a)
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Teorem (Cauchy). Neka su f i g funkcije koje su neprekidne na
zatvorenom intervalu [a, b], derivabilne na otvorenom intervalu (a, b), te

neka je g'(x) # 0 za svaki x € (a, b) . Tada postoji unutarnja tocka
c € (a, b) intervala takva da je

Flc) _ F(b) — F(a)
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na
[a, b] C X, derivabilna na (a, b).
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na
[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b)
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na
[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b) takva da je

f,(C) — f(b) — f(a)

b—a
Geometrijski:
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na
[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b) takva da je

f(b) —f(a)
b—a

f'(c) =

Geometrijski: ako je sekanta kroz rubove intervala [a, b] kosa, onda
postoji unutarnja tocka ¢
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na
[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b) takva da je

f(b) —f(a)
b—a

f'(c) =

Geometrijski: ako je sekanta kroz rubove intervala [a, b] kosa, onda
postoji unutarnja tocka ¢ u kojoj je tangenta paralelna sa sekantom.
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na
[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b) takva da je

f(b) ~ £(a)

filc) = b—a

Geometrijski: ako je sekanta kroz rubove intervala [a, b] kosa, onda
postoji unutarnja tocka ¢ u kojoj je tangenta paralelna sa sekantom.
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na

[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b) takva da je
f(b) — f(a)
f! = -~ 7

(¢) i

Geometrijski: ako je sekanta kroz rubove intervala [a, b] kosa, onda
postoji unutarnja tocka ¢ u kojoj je tangenta paralelna sa sekantom.
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na

[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b) takva da je
f(b) — f(a)
f! = -~ 7
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Geometrijski: ako je sekanta kroz rubove intervala [a, b] kosa, onda
postoji unutarnja tocka ¢ u kojoj je tangenta paralelna sa sekantom.

Napomena.
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Teorem (Lagrange). Neka je f : X — R funkcija koja je neprekidna na
[a, b] C X, derivabilna na (a, b). Tada postoji to¢ka ¢ € (a, b) takva da je

Geometrijski: ako je sekanta kroz rubove intervala [a, b] kosa, onda
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f)+ fO)t
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Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Uoc¢imo da mozZe postojati vise to€aka c iz Teorema Rollea i Lagrangea:
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Uoc¢imo da mozZe postojati vise to€aka c iz Teorema Rollea i Lagrangea:
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Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (L’Hospitalovo pravilo).

Jelena Sedlar (FGAG) Derivacija



Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C
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Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi
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X—C

pri Eemu je ¢ € (a, b) C X.
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pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b]
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Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c}.
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lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji
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Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0i limg(x)=0
pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji

limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

je
lim m =

x—c g(x)

Jelena Sedlar (FGAG)

Derivacija



Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji
limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

"
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Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0i limg(x)=0
pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji

limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

je G [0] e PO

x=c g(x) e gl(x)
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Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0i limg(x)=0
pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji

limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

je i fx) _ [0] . F(x) _

x=c g(x) x=e g'(x)

0
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Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji
limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

' fim ) _ [O] — im )

x—cg(x) |0

=k
0

Napomena.
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Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji
limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

' fim ) _ [O] — im )

x—eg(x) (0] xoeg’(x)

=k
0
Napomena.

1) L'Hospitalovo pravilo vijedi i kada x — 400 ili x — —o0,
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Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji
limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

' fim ) _ [O] — im )

x—eg(x) (0] xoeg’(x)

=k
0

Napomena.

1) L'Hospitalovo pravilo vijedi i kada x — 400 ili x — —o0, za
neodredeni oblik oo /o0
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Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji
limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

' fim ) _ [O] — im )

x—eg(x) (0] xoeg’(x)

=k
0

Napomena.

1) L'Hospitalovo pravilo vijedi i kada x — 400 ili x — —o0, za
neodredeni oblik co/co te za limese i derivacije slijeva ili zdesna.
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Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0 )liang(x) =0

X—C

pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji
limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

je
G0 0] F)
Im 263 = o) = Im gy =+

Napomena.

1) L'Hospitalovo pravilo vijedi i kada x — 400 ili x — —o0, za
neodredeni oblik co/co te za limese i derivacije slijeva ili zdesna.
2) L'Hospitalovo pravilo se moZe primijeniti viSe puta uzastopce.
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Osnovni teoremi diferencijalnog rac¢una

Teorem (L’Hospitalovo pravilo). Neka za funkcije f, g : X — R vrijedi

lim f(x) =0i limg(x)=0
pri ¢emu je ¢ € (a, b) C X. Neka su f i g neprekidne na skupu [a, b] i
neprekidno derivabilne na skupu (a, b) \ {c} . Ako postoji

limy_—c ' (x)/g'(x) = k, pri &emu je k € R ili k = +oc0 ili k = —o0, onda

je i fx) _ [0] . F(x)

x=c g(x) x=e g'(x)

0

=k
Napomena.
1) L'Hospitalovo pravilo vijedi i kada x — 400 ili x — —o0, za
neodredeni oblik co/co te za limese i derivacije slijeva ili zdesna.
2) L'Hospitalovo pravilo se moZe primijeniti viSe puta uzastopce.

3) Ostali neodredeni oblici se pogodnim transformacijama mogu svesti
na jedan od oblika 0/0 ili co/ 0.
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