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Definicija. Primitivna funkcija (ili antiderivcija) funkcije f : | — R je
svaka neprekidna funkcija F : | — R za koju vrijedi

za svaki x € I.

Zadatak. Zadana funkcija f(x) = 2x. Odredi primitivnu funkciju F(x)
funkcije f(x).
Rjesenje. Mora biti F/(x) = f(x), pa vrijedi

1

F(x) =x% F(x) =x*+1, F(x) :x2—§,

Zaklju€ak: primitivna funkcija nije jedinstvena!
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Neodredeni integral

Integriranje elementarnih funkcija
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@ osnovnih elementarnih funkcija,

@ te racunskih operacija.
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Neodredeni integral

Integriranje elementarnih funkcija

Struktura klase elementarnih funkcija. Elementarne funkcije nastaju iz:

@ osnovnih elementarnih funkcija,

@ te racunskih operacija.

Integriranje elementarnih funkcija.
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Neodredeni integral

Integriranje elementarnih funkcija

Struktura klase elementarnih funkcija. Elementarne funkcije nastaju iz:

@ osnovnih elementarnih funkcija,

@ te racunskih operacija.

Integriranje elementarnih funkcija. Obzirom na takvu strukturu,
elementarne funkcije integriramo tako da odredimo:
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Neodredeni integral

Integriranje elementarnih funkcija

Struktura klase elementarnih funkcija. Elementarne funkcije nastaju iz:

@ osnovnih elementarnih funkcija,

@ te racunskih operacija.
Integriranje elementarnih funkcija. Obzirom na takvu strukturu,

elementarne funkcije integriramo tako da odredimo:

@ integrale osnovnih elementarnih funkcija,
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Neodredeni integral

Integriranje elementarnih funkcija

Struktura klase elementarnih funkcija. Elementarne funkcije nastaju iz:

@ osnovnih elementarnih funkcija,

@ te racunskih operacija.

Integriranje elementarnih funkcija. Obzirom na takvu strukturu,
elementarne funkcije integriramo tako da odredimo:

@ integrale osnovnih elementarnih funkcija,

@ pravila za integriranje raunskih operacija
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Neodredeni integral

Integriranje elementarnih funkcija

Struktura klase elementarnih funkcija. Elementarne funkcije nastaju iz:

@ osnovnih elementarnih funkcija,

@ te racunskih operacija.

Integriranje elementarnih funkcija. Obzirom na takvu strukturu,
elementarne funkcije integriramo tako da odredimo:

@ integrale osnovnih elementarnih funkcija,

@ pravila za integriranje ralunskih operacija (ako se integral ponaga
pravilno prema tim operacijama).
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Neodredeni integral

Integriranje elementarnih funkcija

Struktura klase elementarnih funkcija. Elementarne funkcije nastaju iz:

@ osnovnih elementarnih funkcija,

@ te racunskih operacija.

Integriranje elementarnih funkcija. Obzirom na takvu strukturu,
elementarne funkcije integriramo tako da odredimo:

@ integrale osnovnih elementarnih funkcija,

@ pravila za integriranje ralunskih operacija (ako se integral ponaga
pravilno prema tim operacijama).

Pojasnimo ove tocke detaljnije na sljede¢im slajdovimal
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Neodredeni integral

1) Integriranje osnovnih elementarnih funkcija
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Neodredeni integral

1) Integriranje osnovnih elementarnih funkcija - formiramo tablicu
osnovnih integrala
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Neodredeni integral

1) Integriranje osnovnih elementarnih funkcija - formiramo tablicu
osnovnih integrala tako da tablicu derivacija ¢itamo u obrnutom smjeru.
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Neodredeni integral

1) Integriranje osnovnih elementarnih funkcija - formiramo tablicu
osnovnih integrala tako da tablicu derivacija ¢itamo u obrnutom smjeru.

dx dx
— =1In [1,, 5= = tgx
& cos? T

gotl dx 1 T
iy 4y e i =
fl dx—a+1(zaa;é 1) o aarctgf1
d . x—
/e“dx:e" f2_"2=_mu
' T —a 2a r+a
a® dx 1 r+a
T dx = — i [ET
fa Ina faz—.rz 20 |z—a
fsinmdx:—cos:n f\/d—;=ln|m+\zmz+a2‘
2 + a2
/cosmdx:sin:u f%_mh-&-v:‘z—az‘
22—
dx
/_2 =—ctgz f —arcqu
sin” x Va2 — 2

Jelena Sedlar (FGAG) Integral




Neodredeni integral

1) Integriranje osnovnih elementarnih funkcija - formiramo tablicu
osnovnih integrala tako da tablicu derivacija ¢itamo u obrnutom smjeru.

dx dx
— =1In [1,, 5= = tgx
& cos? T

gotl dx 1 T
iy 4y e i =
fl dx—a+1(zaa;é 1) o aarctgf1
d . x—
/e“dx:e" f2_"2=_mu
' T —a 2a r+a
a® dx 1 r+a
T dx = — i [ET
fa Ina faz—.rz 20 |z—a
fsinmdx:—cos:n f\/d—;=ln|m+\zmz+a2‘
2 + a2
/cosmdx:sin:u f%_mh-&-v:‘z—az‘
22—
dx
/_2 =—ctgz f —arcqu
sin” x Va2 — 2

Problem:
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Neodredeni integral

1) Integriranje osnovnih elementarnih funkcija - formiramo tablicu
osnovnih integrala tako da tablicu derivacija ¢itamo u obrnutom smjeru.

dx dx
— =In|z| ;- =tgw
& cos?
gotl dx 1 T
iy 4y e T =
fl dx—a+1(zaa;é 1) o aarctgf1
d . x—
/e"dx:e" f2—x2=—l.n i
' T —a 2a r+a
a® dx 1 r+a
T dx = — i [ET
fa Ina faz—.rz 20 |z—a
fsinmdx:—cos:n /\/d—;=ln|m+\/1‘2+a2‘
2 + a2
coszdx =sinz %_hﬂz-}—\/rz—al‘
] 22—
dx
/_2 =—ctgz f —arc'smf
sin” x Va2 — 2

Problem: u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih funkcija

Jelena Sedlar (FGAG) Integral



Neodredeni integral

1) Integriranje osnovnih elementarnih funkcija - formiramo tablicu
osnovnih integrala tako da tablicu derivacija ¢itamo u obrnutom smjeru.

dx dx
— =In|z| ;- =tgw
& cos?
gotl dx 1 T
iy 4y e T =
fl dx—a+1(zaa;é 1) o aarctgf1
d . x—
/e"dx:e" f2—x2=—l.n i
' T —a 2a r+a
a® dx 1 r+a
T dx = — i [ET
fa Ina faz—.rz 20 |z—a
fsinmdx:—cos:n /\/d—;=ln|m+\/1‘2+a2‘
2 + a2
coszdx =sinz %_hﬂz-}—\/rz—al‘
] 22—
dx
/_2 =—ctgz f —arc'smf
sin” x Va2 — 2

Problem: u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih funkcija
(Inx, tgx,...).
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje ratunskih operacija:
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje racunskih operacija:

o [(f ydx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje racunskih operacija:

o [(f ydx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx
° fc f dx = cf f(x)dx pri &emu je ¢ konstanta.
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje racunskih operacija:

o [(f ydx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx
° fc f dx = cf f(x)dx pri &emu je ¢ konstanta.

Problem:
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje racunskih operacija:

o [(f ydx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx
° fc . f dx = cf f(x)dx pri &emu je ¢ konstanta.

Problem: nedostaju pravila za mnoZzenje, dijeljenje i kompoziciju funkcija!
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje racunskih operacija:

o [(f ydx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx
° fc f dx = cf f(x)dx pri &emu je ¢ konstanta.

Problem: nedostaju pravila za mnoZzenje, dijeljenje i kompoziciju funkcija!

o [f(x)g(x)dx =?
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje racunskih operacija:

o [(f ydx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx
° fc f dx = cf f(x)dx pri &emu je ¢ konstanta.

Problem: nedostaju pravila za mnoZzenje, dijeljenje i kompoziciju funkcija!
o [f(x)g(x)dx =?

flx)
°fg( )d =
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Neodredeni integral

2) Pravila za integriranje racunskih operacija:

o [(f ydx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx
° fc f dx = cf f(x)dx pri &emu je ¢ konstanta.

Problem: nedostaju pravila za mnoZzenje, dijeljenje i kompoziciju funkcija!
o [f(x)g(x)dx =?

ACI
> S
o [f(g(x))dx =?
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija.
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,

@ medu pravilima nedostaju pravila za tri od pet raunskih operacija.
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,

@ medu pravilima nedostaju pravila za tri od pet raunskih operacija.

Uklanjanje problema.
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,

@ medu pravilima nedostaju pravila za tri od pet raunskih operacija.

Uklanjanje problema. Problemi koji nastaju se djelomi¢no mogu ukloniti:
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,

@ medu pravilima nedostaju pravila za tri od pet raunskih operacija.
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,

@ medu pravilima nedostaju pravila za tri od pet raunskih operacija.

Uklanjanje problema. Problemi koji nastaju se djelomi¢no mogu ukloniti:

@ integrali osnovnih elementarnih se mogu odrediti (problem je
potpuno uklonjiv),
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,

@ medu pravilima nedostaju pravila za tri od pet raunskih operacija.

Uklanjanje problema. Problemi koji nastaju se djelomi¢no mogu ukloniti:

@ integrali osnovnih elementarnih se mogu odrediti (problem je
potpuno uklonjiv),

@ pravila koja nedostaju se ne mogu nadoknaditi
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Neodredeni integral

Problemi kod integriranja elementarnih funkcija. Kod integriranja
elementarnih funkcija koristenjem strukture tih funkcija nastaju problemi:

@ u tablici nedostaju integrali nekih osnovnih elementarnih funkcija,

@ medu pravilima nedostaju pravila za tri od pet raunskih operacija.

Uklanjanje problema. Problemi koji nastaju se djelomi¢no mogu ukloniti:

@ integrali osnovnih elementarnih se mogu odrediti (problem je
potpuno uklonjiv),

@ pravila koja nedostaju se ne mogu nadoknaditi (problem se
djelomiéno rje3ava razli¢itim metodama integriranja).
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Neodredeni integral

Shematski prikaz ovog izlaganja je sljedeti:
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Neodredeni integral

Shematski prikaz ovog izlaganja je sljedeti:

’ H‘ Elementarne funkcije ‘

osnovne racunske

Struktura . .
elementarne funkcije operacije
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Neodredeni integral

Shematski prikaz ovog izlaganja je sljedeti:

’ H‘ Elementarne funkcije ‘

osnovne racunske

Struktura .. ..
elementarne funkcije operacije

o tablica osnovnih pravila
Integriranje . . L
integrala integriranja
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Neodredeni integral

Shematski prikaz ovog izlaganja je sljedeti:

’ H‘ Elementarne funkcije ‘

osnovne racunske
Struktura .. ..
elementarne funkcije operacije
o tablica osnovnih pravila
Integriranje . . L
integrala integriranja
u tablici nedostaju . .
. . . . . nedostaju pravila
Problemi integrali nekih osnovnih ..
. . za 3 operacije
elementarnih funkcija

Jelena Sedlar (FGAG) Integral 11/ 25



Neodredeni integral

Shematski prikaz ovog izlaganja je sljedeci:

’ H‘ Elementarne funkcije ‘

osnovne raunske
Struktura .. ..
elementarne funkcije operacije
o tablica osnovnih pravila
Integriranje . . L
integrala integriranja
u tablici nedostaju

nedostaju pravila

Problemi integrali nekih osnovnih ..
za 3 operacije

elementarnih funkcija

problem se djelomi¢no
zaobilazi metodama
integriranja

problem se moze

RjeSavanje problema g
potpuno rijesiti
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Neodredeni integral

Zadatak.
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi
J (2 4 V) d,
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi
J (2 4 V) d, [ 2,
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

f (x2+\/)?) dx, f%dx, f(x—3ex) dx,
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (®+Vx)dx, [2dx, [(x—3e")dx, [xe“dx.
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (®+Vx)dx, [2dx, [(x—3e")dx, [xe“dx.

Rjesenje.
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

J 02+ VR) dx =
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

f(xz—l—\/;)dx = fxzdx—}—f\/;(dx:
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

f(xz—l—\/;)dx = fxzdx+f\/;dx:fx2dx+fx%dx:
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

f(xz—l—\/;)dx = fxzdx+f\/;dx:fx2dx+fx%dx:

3
= XP+3i+C
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi
[ (®+Vx)dx, [2dx, [(x—3e")dx, [xe“dx.
Rjesenje. Vrijedi:
[(F+Vx)dx = [xPdx+ [xdx = [xPdx+ [xZdx =

= L4+ 2d1c,
fgdx

X
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi
[ (®+Vx)dx, [2dx, [(x—3e")dx, [xe“dx.
Rjesenje. Vrijedi:
[(F+Vx)dx = [xPdx+ [xdx = [xPdx+ [xZdx =

= L4+ 2d1c,
fgdx = Zf%dx:

X

Jelena Sedlar (FGAG) Integral 12 /25



Neodredeni integral

Zadatak. Odredi
[ (®+Vx)dx, [2dx, [(x—3e")dx, [xe“dx.
Rjesenje. Vrijedi:
[(F+Vx)dx = [xPdx+ [xdx = [xPdx+ [xZdx =

= L4+ 2d1c,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,

X
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi
[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:
J (@4 Vx)de = [XPdct [Vxde= [xXdxt [xidx=
= %x3 + %X% +C,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,
[ (x=3e")dx =
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi
[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:
J @+ V) dx = [XPdx+ [Vxdx = [xPdx+ [xTdx =
= %x3 + %X% +C,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,
[ (x=36")dx = [xdx—3[e dx =
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

J (@4 Vx)de = [XPdct [Vxde= [xXdxt [xidx=
= %x3 + %X% +C,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,
x—3e")dx = xdx —3 [ e"dx = sx- —3e* + C.
X X ; 2 X C
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

J (@4 Vx)de = [XPdct [Vxde= [xXdxt [xidx=
= %x3 + %X% +C,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,
x—3e")dx = xdx —3 [ e"dx = sx- —3e* + C.
X X ; 2 X C

Medutim
fxexdx =
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

J (@4 Vx)de = [XPdct [Vxde= [xXdxt [xidx=
= %x3 + %X% +C,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,
x—3e")dx = xdx —3 [ e"dx = sx- —3e* + C.
X X ; 2 X C

Medutim
fxexdx =7
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2 +v/x) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:

J (@4 Vx)de = [XPdct [Vxde= [xXdxt [xidx=
= %x3 + %X% +C,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,
x—3e")dx = xdx —3 [ e"dx = sx- —3e* + C.
X X ; 2 X C

Medutim
[ x€¥dx =2 (ne vrijedi = [xdx - [e*dx)
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Neodredeni integral

Zadatak. Odredi

[ (x2+\/)?) dx, f%dx, [ (x —3e")dx, [xe*dx.
Rjesenje. Vrijedi:
J (@4 Vx)de = [XPdct [Vxde= [xXdxt [xidx=
= %x3 + %X% +C,
[2dx = 2[ldx=2In|x|+C,
[(x—3e)dx = [xdx—3[e“dx=21x?—3e"+C.

Medutim
[ x€¥dx =2 (ne vrijedi = [xdx - [e*dx)

jer nemamo pravilo za integriranje umnoska!
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Neodredeni integral

Jos jedan problem kod integriranja.
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Neodredeni integral

Jos jedan problem kod integriranja.

@ kod deriviranja vrijedi:
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Neodredeni integral

Jos jedan problem kod integriranja.
@ kod deriviranja vrijedi:

f(x) je elementarna = f’(x) je elementarna
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Neodredeni integral

Jos jedan problem kod integriranja.
@ kod deriviranja vrijedi:

f(x) je elementarna = f’(x) je elementarna

@ kod integriranja vrijedi:
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Neodredeni integral

Jos jedan problem kod integriranja.
@ kod deriviranja vrijedi:

f(x) je elementarna = f’(x) je elementarna

@ kod integriranja vrijedi:

f(x) je elementarna = F(x) ne _mora biti elementarna
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Neodredeni integral

Jos jedan problem kod integriranja.
@ kod deriviranja vrijedi:

f(x) je elementarna = f’(x) je elementarna

@ kod integriranja vrijedi:

f(x) je elementarna = F(x) ne _mora biti elementarna

Uvodimo nazive:
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Neodredeni integral

Jos jedan problem kod integriranja.
@ kod deriviranja vrijedi:

f(x) je elementarna = f’(x) je elementarna

@ kod integriranja vrijedi:

f(x) je elementarna = F(x) ne _mora biti elementarna

Uvodimo nazive: ako za funkciju f(x) njena primitivna funkcija:
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f(x) je elementarna = f’(x) je elementarna

@ kod integriranja vrijedi:

f(x) je elementarna = F(x) ne _mora biti elementarna
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Primjeri elementarno nerjesivih integrala su

/Smxdx, /exzdx, /1dx.
X Inx
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Neposredno integriranje
lako je integriranje sloZen postupak, postoje integrali koji se mogu rijeSiti
poznavanjem:

@ integrala osnovnih elementarnih funkcija,

@ pravila za integriranje dviju raéunskih operacija ("+" i "—"), te za
mnoZenje s konstantom.

Takav postupak integriranja naziva se neposredno integriranje.
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Neodredeni integral

Metoda supstitucije

SloZeniji integrali se Cesto rjeSavaju jednom od dvije varijante metode
supstitucije. Metoda supstitucije se provodi tako da se:

@ dopustivom zamjenom varijable integracije nekim analiti¢kim izrazom,
ili

@ dopustivom zamjenom nekog analitickog izraza u podintegralnoj
funkciji novom varijablom,

zadani integral svede na tabli¢ni integral.
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Teorem. Neka je f : | — R funkcija. Neka je J interval, te neka su
¢ : J — | obostrano derivabilna bijekcija i g : J — IR funkcija takve da je

za svaki t € J. Ako je

onda je
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Neodredeni integral

Zadatak. lzracunaj
/2x cos x> dx.
Rjesenje. Vrijedi

2 _
/2xcosx2 dx = { 2dex_—tdt } = /cost dt =sint+ C

= sinx’+C

Uoc¢imo da je u ovom primjeru

f(x) = 2xcosx?, Pp(x) = x?, g(t) = costi G(t) = sint.
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Metoda parcijalne integracije

Metoda se sastoji u tome da se odabere prikladan rastav podintegralne
funkcije

/f(x)dx: /u(x)v'(x)dx: /u(x)d(v(x)),

te na tako napisan integral primijeni sljedeti teorem.

Teorem. Neka su u, v : | — R funkcije derivabilne na intervalu /. Tada
vrijedi

[ u(0d(v()) = uGv(x) = [ vixd(u(x).

Formula za pamtiti: f udv = uv — f vdu.
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Neodredeni integral

Formula za pamtiti: [ udv = uv — [ vdu.

Pitanje. Kako odabrati u i dv?
Uputa. Za funkciju u obi¢no biramo onaj dio podintegralne funkcije:
Q kojeg ne mozemo integrirati, ili

@ koji se pojednostavnjuje deriviranjem.
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Integriranje racionalnih funkcija
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Potrebno je odrediti integral

m(X)
[ a*

Podintegralna racionalna funkcija se postupcima:
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Neodredeni integral

Integriranje racionalnih funkcija

Potrebno je odrediti integral

/pm(X) dx.
qn(x)
Podintegralna racionalna funkcija se postupcima:

© dijeljenja polinoma (ako je racionalna funkcija neprava),te

@ rastava na parcijalne razlomke,

svodi na zbroj integrala polinoma i integrala oblika
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(x+a)" (x2 + ax + b) (x2+ ax + b)
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Neodredeni integral

Integriranje racionalnih funkcija

Potrebno je odrediti integral

/pm(X) dx.
qn(x)
Podintegralna racionalna funkcija se postupcima:

© dijeljenja polinoma (ako je racionalna funkcija neprava),te

@ rastava na parcijalne razlomke,

svodi na zbroj integrala polinoma i integrala oblika

—=dax, 5 ~ndX, 7 ax.
(x+a)" (x2 + ax + b) (x2+ ax + b)

koji se rjeSavaju svodenjem nazivnika na potpuni kvadrat, pa supstitucijom.
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Ako je n > 2,
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Ako je n > 2, za rjeSavanje drugog od ova tri integrala potrebna je
sljedeta rekurzivna formula
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Ako je n > 2, za rjeSavanje drugog od ova tri integrala potrebna je
sljedeta rekurzivna formula

1 X 2n—3 1
| @ v tann ) RSN
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Neodredeni integral

Ako je n > 2, za rjeSavanje drugog od ova tri integrala potrebna je
sljedeta rekurzivna formula

1 X 2n—3 1
| @ v tann ) RSN

lzvod i primjena formule mogu se pronaéi u literaturi (I. Slapnicar:
Matematika 2 - predavanja).
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Integriranje nekih iracionalnih funkcija
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Integriranje nekih iracionalnih funkcija

Integrali oblika

/\/x2+a2dx, /\/xz—a2dx, /\/az—x2dx
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/\/x2 + a2dx, /\/x2 — a’dx, /\/32 — x2dx

mogu se rijesiti:
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Integriranje nekih iracionalnih funkcija
Integrali oblika
/\/x2 + a2dx, /\/x2 — a’dx, /\/32 — x2dx

mogu se rijesiti:

@ parcijalnom integracijom,
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Integriranje nekih iracionalnih funkcija
Integrali oblika
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@ trigonometrijskim supstitucijama, redom su to

a :
x =atgt, x = snt X = asint.
sin

Jelena Sedlar (FGAG) Integral



Neodredeni integral

Integriranje nekih iracionalnih funkcija
Integrali oblika
/\/x2 + a2dx, /\/X2 — a’dx, /\/a2 — x2dx

mogu se rijesiti:
@ parcijalnom integracijom,

@ trigonometrijskim supstitucijama, redom su to

a :
x =atgt, x = snt X = asint.
sin

Obic¢no je rjeSavanje trigonometrijskim supstitucijama sloZenije,

Jelena Sedlar (FGAG) Integral



Neodredeni integral

Integriranje nekih iracionalnih funkcija
Integrali oblika
/\/x2 + a2dx, /\/X2 — a’dx, /\/a2 — x2dx

mogu se rijesiti:
@ parcijalnom integracijom,

@ trigonometrijskim supstitucijama, redom su to

a :
x =atgt, x = snt X = asint.
sin

Obic¢no je rjeSavanje trigonometrijskim supstitucijama sloZenije, osim
eventualno kod treteg integrala.
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