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Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika
aixy +axxo +...+apxy = b
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika
aixy +axxo +...+apxy = b

pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti,
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika
aixy +axxo +...+apxy = b

pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € IR slobodni &lan.
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy +axxo +...+apxy = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € IR slobodni &lan.

Primjer.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy +axxo +...+apxy = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € IR slobodni &lan.

Primjer. Za n = 2 imamo:
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy +axxo +...+apxy = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € IR slobodni &lan.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy +axxo +...+apxy = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € IR slobodni &lan.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika: Geometrija:
2x+y =4
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy +axxo +...+apxy = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € IR slobodni &lan.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika: Geometrija:

2x+y =4 \
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri ¢emu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni ¢lan.

Primjer. Za n = 3 imamo:
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri ¢emu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni ¢lan.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri ¢emu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni ¢lan.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika: Geometrija:
x+y+2z=2
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri ¢emu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni ¢lan.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika: Geometrija:
x+y+2z=2
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni &lan.

Primjer. Za n > 4 imamo:
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni &lan.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X1 +2x0 —4x3 +5x4 =2
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni &lan.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika: Geometrija:
X1 +2x0 —4x3 +5x4 =2
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni &lan.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika: Geometrija:
X1 +2x0 —4x3 +5x4 =2
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Osnovni pojmovi

Definicija. Linearna jednadzba sa n € IN nepoznanica je svaka jednadzba
oblika

aixy taxxo +...+apx, = b
pri Cemu su a; € IR realni koeficijenti, dok je b € R slobodni &lan.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika: Geometrija:

X1 +2x0 —4x3 +5x4 =2 .
hiperravnina u
hiperprostoru
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Definicija.
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Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) e R”
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer.
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4

Ti(x,y)=(1,2) =
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4
= JEST rjeSenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4
= JEST rjeSenje

Ta(x,y) =(0,2) =
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4
= JEST rjeSenje

Na(xy)=(02) =2-0+27#4

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika:
2x+y =4

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4
= JEST rjeSenje

Ta(xy) =(0,2) =2-0+2#4
= NIJE rjesenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika: Geometrija:
2x+y =4

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4
= JEST rjeSenje

Ta(xy) =(0,2) =2-0+2#4
= NIJE rjesenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika: Geometrija:

2x+y =4 \

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4
= JEST rjeSenje

To(x,y) =(0,2) =2-0+2+#4 —\
= NIJE rjesenje \
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika: Geometrija:

2x+y =4 \

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4

= JEST rjeSenje T
To(xy) =(0,2) =2-0+2#4 N
= NIJE rjesenje \
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 2 imamo:

Analitika: Geometrija:

2x+y =4 \

Ti(x,y)=(1,2) =2-14+2=4

= JEST rjeSenje Tz: T
To(x,y) =(0,2) =2-0+2+#4 —\
= NIJE rjesenje \
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2

Ti(x,y,z) =(0,0,2) =
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2

Ti(x,y,z) = (0,0,2) = 04+0-+2-2#2
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2

T1(x,y,z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2
= NIJE rjeSenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2

T1(x,y,z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2
= NIJE rjeSenje

To(x,y,z) =(1,1,0) =
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2

T1(x,y,z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2
= NIJE rjeSenje

To(x,y,z) =(1,1,0) =1414+0=2
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika:
x+y+2z=2

T1(x,y,z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2
= NIJE rjeSenje

To(x,y,z) =(1,1,0) =1414+0=2
= JEST rjeSenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika: Geometrija:
x+y+2z=2

T1(x,y,z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2
= NIJE rjeSenje

To(x,y,z) =(1,1,0) =1414+0=2
= JEST rjeSenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika: Geometrija:
x+y+2z=2

T1(x,y,z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2
= NIJE rjeSenje

To(x,y,z) =(1,1,0) =1414+0=2
= JEST rjeSenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika: Geometrija:
x+y+2z=2

Ti(x,y.z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2 417
= NIJE rjeSenje

To(x,y,z) =(1,1,0) =1414+0=2
= JEST rjeSenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n = 3 imamo:

Analitika: Geometrija:
x+y+2z=2

Ti(x,y.z) =(0,0,2) = 0+0+2-2#2 417
= NIJE rjeSenje

To(x,y,z) =(1,1,0) =1414+0=2
= JEST rjeSenje

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X|—Xo+2x3+ x4 =2
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1, %, x,xa) = (1,1,2,-2) =
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1,x2,x,x4) = (1,1,2,-2) = 1—-14+4-2=2
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1,x2,x,x4) = (1,1,2,-2) = 1—-14+4-2=2
= JEST rjedenje
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Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (xl, .. .,X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1,x2,x,x4) = (1,1,2,-2) = 1—-14+4-2=2
= JEST rjedenje

(x1,x2,x,x4) = (0,0,0,0) =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1,x2,x,x4) = (1,1,2,-2) = 1—-14+4-2=2
= JEST rjedenje

(x1,x2,x,x4) = (0,0,0,0) ==04+04+04+0#2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1,x2,x,x4) = (1,1,2,-2) = 1—-14+4-2=2
= JEST rjedenje

(x1,x2,x,x4) = (0,0,0,0) ==04+04+04+0#2
= NIJE rjeSenje

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika: Geometrija:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1,x2,x,x4) = (1,1,2,-2) = 1—-14+4-2=2
= JEST rjedenje

(x1,x2,x,x4) = (0,0,0,0) ==04+04+04+0#2
= NIJE rjeSenje

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. RjeSenje linearne jednadzbe ajx; + axxo + ...+ apx, = b sa
n € IN nepoznanica je svaka uredena n—torka (x1 ..... X,,) € R” &ije
koordinate zadovoljavaju tu jednadZbu.

Primjer. Za n > 4 imamo:

Analitika: Geometrija:
X|—Xo+2x3+ x4 =2

(x1,x2,x,x4) = (1,1,2,-2) = 1—-14+4-2=2
= JEST rjedenje

(x1,x2,x,x4) = (0,0,0,0) ==04+04+04+0#2
= NIJE rjeSenje

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Definicija.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Definicija. Neka su m, n € IN. Sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Definicija. Neka su m, n € IN. Sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica je svaki sustav oblika

ajxy + aexe + ...+ aipx, = by
apix1 + axnxo + ...+ apxp = by

amiX1 + amexo + ...+ amnxn = bm

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. Neka su m, n € IN. Sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica je svaki sustav oblika

ajxy + aexe + ...+ aipx, = by
apix1 + axnxo + ...+ apxp = by
amiX1 + amexo + ...+ amnxn = bm

pri Cemu su a;; € R realni koeficijenti za svaki i =1...,mij=1,...,n,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. Neka su m, n € IN. Sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica je svaki sustav oblika

ajxy + aexe + ...+ aipx, = by
apix1 + axnxo + ...+ apxp = by
amiX1 + amexo + ...+ amnxn = bm

pri Cemu su a;; € R realni koeficijenti za svaki i =1...,mij=1,...,n,
dok je b; € R slobodni ¢lan za svakii=1..., m.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. Neka su m, n € IN. Sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica je svaki sustav oblika

ajxy + aexe + ...+ aipx, = by
apix1 + axnxo + ...+ apxp = by

amiX1 + amexo + ...+ amnxn = bm

pri Cemu su a;; € R realni koeficijenti za svaki i =1...,mij=1,...,n,
dok je b; € R slobodni ¢lan za svakii=1..., m.
Definicija.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. Neka su m, n € IN. Sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica je svaki sustav oblika

aiix1 +axo + ...+ ainxa = by
ar1xy + axnXxo + ...+ apx, = b2 (1)

amiX1 + amexo + ...+ amnxn = bm

pri Cemu su a;; € R realni koeficijenti za svaki i =1...,mij=1,...,n,
dok je b; € R slobodni ¢lan za svakii=1..., m.

Definicija. Rjesenje sustava m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Definicija. Neka su m, n € IN. Sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica je svaki sustav oblika

aiix1 +axo + ...+ ainxa = by
ar1xy + axnXxo + ...+ apx, = b2 (1)

amiX1 + amexo + ...+ amnxn = bm

pri Cemu su a;; € R realni koeficijenti za svaki i =1...,mij=1,...,n,
dok je b; € R slobodni ¢lan za svakii=1..., m.

Definicija. Rjesenje sustava m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica je
svaka uredena n—torka (xi,...,x,) € R” koja je rjeSenje svake jednadzbe
sustava.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Primjer.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m =2, n = 2 vrijedi:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m =2, n = 2 vrijedi:

Analitika:
x+y=3
x—3y=-b5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m =2, n = 2 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+y=3
x—3y=-5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m =2, n = 2 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+y=3 Y
x—3y=-5

—

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m =2, n = 2 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+y=3 Y
x—3y=-5

—

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m =2, n = 2 vrijedi:

Analitika:
x+y=3

xX—=3y=-—

Rjesenje: (1,2)

Geometrija:
y

5

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 2 vrijedi:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 2 vrijedi:

Analitika:
x+y=3
x—3y=-5
x—y=1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 2 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+y=3

x—3y=-5

x—y=1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 2 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+y=3 y
x—3y=-5

x—y=1 —

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 2 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+y=3 y
x—3y=-5

x—y=1 —

RjeSenje: ¢

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 2, n = 3 vrijedi:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 2, n = 3 vrijedi:

Analitika:
x+z=1
y+2z=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 2, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1
y+2z=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 2, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1 z
y+2z=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 2, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1 z
y+2z=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 2, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1 z
y+2z=2

Rjesenje: (1 —2z,2 —2z,z)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 3 vrijedi:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 3 vrijedi:

Analitika:
x+z=1
y+2z=2
x+y=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1

y+2z=2

x+y=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1 Z
y+2z=2

x+y=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1 Z
y+2z=2

x+y=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Primjer. Za m = 3, n = 3 vrijedi:

Analitika: Geometrija:
x+z=1 2
y+2z=2

X+y=2

Rjesenje: (2,4, 1) y

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice
x+y=3
x—3y=-5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice
x+y=3
x—3y=-5

Y

8

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice
x+y=3
x—3y=-5

Y

8

Rjegenje: (1,2)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice

x+y=3 x+y=3
x—3y =-5 x—3y =-5
“ x—y=1

8

Rjegenje: (1,2)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice

x+y=3 x+y=3
x—3y=-5 x—3y=-5
“ x—y=1
Yy

Rjegenje: (1,2)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice

x+y=3 x+y=3
x—3y=-5 x—3y=-5
“ x—y=1
Yy

Rjegenje: (1,2)
RjeSenje: ¢

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice

x+y=3 x+y=3
x—3y =-5 x—3y =-5
“ x—y=1

Y

Rjegenje: (1,2)
RjeSenje: ¢

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi

3 nepoznanice



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=3 x+y=3 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2
i x—y=1

Y

Rjegenje: (1,2)
RjeSenje: ¢

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=3 x+y=3 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2
Yy X_y:]. z

Y

Rjegenje: (1,2)
RjeSenje: ¢

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=3 x+y=3 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2
Yy X_y:]. z

Y

Rjegenje: (1,2) .
Rjesenje: ¢ (Rieseruez: 22.2)
—z,2—2z,z

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=73 x+y=3 x+z=1 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2 y+2z=2

g x—y=1 z xX+y=2

Y

Rjegenje: (1,2) .
Rjesenje: ¢ (Rieseruez: 22.2)
—z,2—2z,z

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=73 x+y=3 x+z=1 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2 y+2z=2

Y x—y=1 # xX+y=2
Yy z

Rjegenje: (1,2) .
Rjesenje: ¢ (Rieseruez: 22.2)
—z,2—2z,z

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=73 x+y=3 x+z=1 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2 y+2z=2

Y x—y=1 # xX+y=2
Yy z

Rjegenje: (1,2)

Rjeenje: ¢ Rjesenje: o
(1-2,2-2z,z) RjeSenje:

2 41

(5.33)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=73 x+y=3 x+z=1 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2 y+2z=2

Y x—y=1 # xX+y=2
Yy z

Rjegenje: (1,2)

Rjeenje: ¢ Rjesenje: o
(1-2,2-2z,z) RjeSenje:

2 41

(5.33)

Pitanje:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Uoc¢imo da smo imali:

2 nepoznanice 3 nepoznanice
x+y=73 x+y=3 x+z=1 x+z=1
x—3y=-5 x—3y=-5 y+2z=2 y+2z=2

Y x—y=1 # xX+y=2
Yy z

Rjegenje: (1,2) Ricten
Rjedenje: ¢ Jesenje:
(1—2,2-2z,z) Rje

Pitanje: Kakvo sve moZe biti rjeSenje sustava?

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1,
2x+y =4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 |,
2x+y =4 4x +2y =8

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—-y=1, b) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. a)

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—-y=1, b) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. a) Vrijedi
3x—y=1
2x+y =4

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—-y=1, b) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. a) Vrijedi
Ix—y=1 =y=3x-1
2x+y =4

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—-y=1, b) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. a) Vrijedi
Ix—y=1 =y=3x-1
2x+y =4

2x+3x—1=4

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. a) Vrijedi
3x—y=1 =y=3x-1

2x+y =4
2x+3x—1=4
x=1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. a) Vrijedi
3x—y=1 =y=3x-1
2x+y =4
2x+3x—1=4
x=1 =y=2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. a) Vrijedi
3x—y=1 =y=3x-1
2x+y =4
2x+3x—1=4
x=1 =y=2

Sustav ima jedno rje¥enje
(xy) = (1,2),

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b) 2x+y=4 , ¢ 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4
Rjesenje. a) Vrijedi
3x—y=1 =y=3x-1
2x+y =4
2x+3x—1=4
x=1 =y =2

Sustav ima jedno rje¥enje
(xy) = (1,2),

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4

Rjesenje. b)

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4

2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi

2x+y =4
4x 42y =8

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4

Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x
4x +2y =8

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4

Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x
4x +2y =8
4x+8—4x =8

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—-y=1, b) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4

Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8

4x+8—4x =38

8=38

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je
a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8
4x+8—4x =38
8=28

Rjedenje: (x,4 — 2x),

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je
a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8
4x+8—4x =38
8=28

Rjedenje: (x,4 — 2x),

Neka konkretna rjesenja:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je
a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8
4x+8—4x =38
8=28

Rjedenje: (x,4 — 2x),

Neka konkretna rjesenja:

(1,2),

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je
a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8
4x+8—4x =38
8=28

Rjedenje: (x,4 — 2x),

Neka konkretna rjesenja:

(L.2). (3.-1),

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je
a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8
4x+8—4x =38
8=28

Rjedenje: (x,4 — 2x),

Neka konkretna rjesenja:

(L2), (3.-1). (V2.4-2v2),

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je
a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8
4x+8—4x =38
8=28

Rjedenje: (x,4 — 2x),

Neka konkretna rjesenja:

(L2). (3.-1). (V24-2v2), ...

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je
a) 3x—y=1, b)) 2x+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =38 4x +2y =4
Rjesenje. b) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x +2y =8
4x+8—4x =38
8=28

Rjedenje: (x,4 — 2x),

Neka konkretna rjesenja:

(L2). (3.-1). (V24-2v2), ... } | \ ,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—-y=1, b) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. c)

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4 .

2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4
Rjesenje. c) Vrijedi
2x+y =4
Axty=4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b)) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4 .
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4
Rjesenje. c) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x
Axty=4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b) 2x+y=4 , ¢ 2x+y =4 .
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. c) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x 42y =4
4x+8—4x =4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b) 2x+y=4 , ¢ 2x+y =4 .
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. c) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x
4x 42y =4

Ix+8—4x =4
8=14

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b) 2x+y=4 , ¢ 2x+y =4 .
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. c) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x 42y =4
4x+8—4x =4
8=4

Sustav nema rjeenje.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—y=1, b) 2x+y=4 , ¢ 2x+y =4 .
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. c) Vrijedi
2x+y =4 =y =4—-2x

4x 42y =4
Ix+8—4x =4

8=4

Sustav nema rjeenje. \

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Zadatak. Rijesi sustave, te geometrijski interpretiraj rjeSenje, ako je

a) 3x—-y=1, b) 2x4+y=4 , ¢) 2x+y=4
2x+y =4 4x +2y =8 4x +2y =4

Rjesenje. Dakle,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,

@ tri jednadZbe sa dvije nepoznanice

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,

@ tri jednadZbe sa dvije nepoznanice kao tri pravca u ravnini,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,
@ tri jednadZbe sa dvije nepoznanice kao tri pravca u ravnini,

@ m jednadzbi sa dvije nepoznanice

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,
@ tri jednadZbe sa dvije nepoznanice kao tri pravca u ravnini,

@ m jednadzbi sa dvije nepoznanice kao m pravaca u ravini.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:
@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,
@ tri jednadZbe sa dvije nepoznanice kao tri pravca u ravnini,

@ m jednadzbi sa dvije nepoznanice kao m pravaca u ravini.

jedinstveno rjeSenje | jednoparametarsko rjeSenje | nema rjeSenja

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:
@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,
@ tri jednadZbe sa dvije nepoznanice kao tri pravca u ravnini,
@ m jednadzbi sa dvije nepoznanice kao m pravaca u ravini.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Sustavi sa n = 2 nepoznanice. Interpretiramo sustav:
@ dvije jednadZbe sa dvije nepoznanice kao dva pravca u ravnini,
@ tri jednadZbe sa dvije nepoznanice kao tri pravca u ravnini,
@ m jednadzbi sa dvije nepoznanice kao m pravaca u ravini.

jedinstveno rjeSenje jednoparametarsko rjesenje

< X

nema rjeSenja

XX\

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa tri nepoznanice

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,

@ tri jednadZbe sa tri nepoznanice

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,

@ tri jednadZbe sa tri nepoznanice kao tri ravnine u prostoru,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,
@ tri jednadZbe sa tri nepoznanice kao tri ravnine u prostoru,

@ m jednadzbi sa tri nepoznanice

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,
@ tri jednadZbe sa tri nepoznanice kao tri ravnine u prostoru,

@ m jednadzbi sa tri nepoznanice kao m ravnina u prostoru.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadZbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,
@ tri jednadZbe sa tri nepoznanice kao tri ravnine u prostoru,

@ m jednadzbi sa tri nepoznanice kao m ravnina u prostoru.

jednoparametarsko rjeSenje | dvoparametarsko rjeSenje | nema rjeSenja

A‘V' -y ==

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:
@ dvije jednadzbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,
@ tri jednadZbe sa tri nepoznanice kao tri ravnine u prostoru,
@ m jednadzbi sa tri nepoznanice kao m ravnina u prostoru.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Sustavi sa n = 3 nepoznanice. Interpretiramo sustav:

@ dvije jednadzbe sa tri nepoznanice kao dvije ravnine u prostoru,
@ tri jednadZbe sa tri nepoznanice kao tri ravnine u prostoru,
@ m jednadzbi sa tri nepoznanice kao m ravnina u prostoru.

jedinstveno rjeSenje | jednoparametarsko rjeSenje | dvoparametarsko

% 5=

nema rjeSenja

e = A

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Ne mozZemo razmatrati sve m i n,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Ne moZemo razmatrati sve m i n, pa se za opceniti sustav namecu sljedeca
pitanja:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Ne moZemo razmatrati sve m i n, pa se za opceniti sustav namecu sljedeca
pitanja:

1) Kad sustav ima rje3enje?

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Ne moZemo razmatrati sve m i n, pa se za opceniti sustav namecu sljedeca
pitanja:
1) Kad sustav ima rje3enje?

2) Ako sustav ima rjedenje, kakvo je to rjeSenje?

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Osnovni pojmovi

Ne moZemo razmatrati sve m i n, pa se za opceniti sustav namecu sljedeca
pitanja:

1) Kad sustav ima rje3enje?

2) Ako sustav ima rjedenje, kakvo je to rjeSenje?

3) Kako najjednostavnije rijesiti taj sustav?

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica moZe se zapisati kao

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica moZe se zapisati kao

all di1o ... din b1
X1

a1 axn ... an| | by
Xn

dml d4m2 --- dmn bm

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica moZe se zapisati kao

all di1o ... din b1
X1

a1 axn ... an| | by
Xn

dml d4m2 --- dmn bm

ili kraée sa A-x = b,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica moZe se zapisati kao

all di1o ... din b1
X1

a1 axn ... an| | by
Xn

dml d4m2 --- dmn bm

ili krace sa A-x = b, pri cemu je:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica moZe se zapisati kao

all ai2 e din b1
X1

a1 axn ... ax by
Xn

dml d4m2 --- dmn bm

ili krace sa A-x = b, pri cemu je:

@ A matrica koeficijenata,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica moZe se zapisati kao

all di1o ... din b1
X1

a1 axn ... an| | by
Xn

dml d4m2 --- dmn bm

ili krace sa A-x = b, pri cemu je:
@ A matrica koeficijenata,

@ x vektor nepoznanica,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica moZe se zapisati kao

all di1o ... din b1
X1

a1 axn ... an| | by
Xn

dml d4m2 --- dmn bm

ili krace sa A-x = b, pri cemu je:
@ A matrica koeficijenata,

@ x vektor nepoznanica,

@ b vektor slobodnih ¢lanova.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Da je to zbilja tako vidimo mnoZenjem i izjedna¢avanjem matrica:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Da je to zbilja tako vidimo mnoZenjem i izjedna¢avanjem matrica:

a1 aip ... adn b1
X1
ani dno ... d2p ) b2
Xn
dml dm2 .- dmn| < v b
~ lx(n><1) N——
A(mxn) b(mx1)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Da je to zbilja tako vidimo mnoZenjem i izjedna¢avanjem matrica:

all ai2 ... dln b1
X1
ani dno ... d2p ) b2
Xn
dml dm2 .- dmn| < v _bm_
~ lx(n><1) N———
A(mxn) b(mx1)
a11x1 +apXxe + ...+ aipX, by
ax1X1 + axnXo + ...+ aXxp b,
Am1X1 + amaxo + ...+ amnXn bm
~ ~——
Ax(mx1) b(mx1)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Da je to zbilja tako vidimo mnoZenjem i izjedna¢avanjem matrica:

all ai2 . din b1
X1
ani dno . aon ) b2
Xn
dml dm2 .- dmn| < v _bm_
~ lx(n><1) N———
A(mxn) b(mx1)
aiixi + aexe + ... + aipXs b aiixi + apxe + ...+ aipxn = by
a1x1 + apxe + ...+ apxy bo a1 X1 + apxo + ...+ anx, = by
. = =
amiXxi + amoxo + ...+ amnXn bm amiXit + amexo + ...+ amnXn = bm
~ ~——
Ax(mx1) b(mx1)

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1
b) 3x1 —5x0 +x3 =3 .
2x1 4+ 2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1
b) 3x1 —5x0 +x3 =3 .
2x1 4+ 2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1
b) 3x1 —5x0 +x3 =3 .
2x1 4+ 2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1
b) 3x1 —5x0 +x3 =3 .
2x1 4+ 2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a) Vrijedi

2 3 -1
5 —2 —4
——
A

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1
b) 3x1 —5x0 +x3 =3 .
2x1 4+ 2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a) Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1
b) 3x1—5x+x3 =3
2x1 4+ 2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a) Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1

b) 3x1—5x+x3 =3
2x1 +2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a) Vrijedi
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RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1

b) 3x1—5x+x3 =3
2x1 +2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a) Vrijedi

b) Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1

b) 3x1—5x+x3=3 .
2x1 +2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a) Vrijedi

b) Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Zapisi matri¢no sustave:
x1+4x —2x3 =1

b) 3x1—5x+x3=3 .
2x1 +2x0 +4x3 = —1

2x1+3x —x3 =0
5x1 —2x0 —4x3 =4 "'

a)

Rjesenje. a) Vrijedi

b) Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija.
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. Neka je sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica prikazan
matri¢no sa A-x =b.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. Neka je sustav m linearnih jednadZbi sa n nepoznanica prikazan
matri¢no sa A - x = b. Tada se proSirena matrica sustava definira sa

all a1o e din b1

ani dno . aon b2
A,=[A|b]=

ami am2 ... amn | bm

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav
x+y=1
2x+3y =2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x+3y =2
x+y=1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x+3y =2
x+y=1
2 3|2
1 11

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x+3y =2
x+y=1
2 3|2 Il
1 11 |

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x4+3y =2 5x+5y =5
x+y=1 2x+3y =2
2 3|2 Il
1 1)1 I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x4+3y =2 5x+5y =5
x+y=1 2x+3y =2
2 3|2 Il 5 5|5
1 1)1 I 2 3|2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x4+3y =2 5x+5y =5
x+y=1 2x+3y =2
2 3|2 Il 5 5|5 51
1 1)1 I 2 3|2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x+3y =2 bx+by =5 x+y=1
x+y=1 2x+3y =2 2X+3y+x+y=2+1

2 312 |1 5 5|5 | 5l
1 11 1 2 3|2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x+3y =2 bx+by =5 x+y=1
x+y=1 2x+3y =2 2X+3y+x+y=2+1

2 312 |1 5 5|5 | 5l 1 11
1 11 1 2 3|2 3 4|3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Imamo sustav

x+y=1
2x+3y =2
1 1)1
2 3|2

Mijenjamo sustav, ali ne mijenjamo rjesenje:

2x+3y =2 bx+by =5 x+y=1
x+y=1 2x+3y =2 2X+3y+x+y=2+1

2 312 |1 5 5|5 | 5l 1 11
1 11 1 2 3|2 3 413 | I+l

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

ainxy + aexo + ...+ ainx, = by
axix1 + anxo + ...+ apxp = by

amiXi + amaXxa + ...+ amnXp = bpy

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

anxi +apxe+ ...+ ainx, = b ailn a2 ... aip | bt

ar1x1 + apxo + ...+ amx, = b a1 a»n ... ang | b
A, =

amiX1 + amoxo + ...+ amnXn = bm ami 8m2 --- amn | bm

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

anxi +apxe+ ...+ ainx, = b ailn a2 ... aip | bt

ar1x1 + apxo + ...+ amx, = b a1 a»n ... ang | b
A, =

amiX1 + amoxo + ...+ amnXn = bm ami 8m2 --- amn | bm

Uocimo da sljedece transformacije sustava ne mijenjaju rjeSenje sustava:
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RjeSavanje opcenitog sustava

anxi +apxe+ ...+ ainx, = b ailn a2 ... aip | bt

ar1x1 + apxo + ...+ amx, = b a1 a»n ... ang | b
A, =

amiX1 + amoxo + ...+ amnXn = bm ami 8m2 --- amn | bm

Uocimo da sljedece transformacije sustava ne mijenjaju rjeSenje sustava:
@ zamjena dviju jednadzbi,
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RjeSavanje opcenitog sustava

anxi +apxe+ ...+ ainx, = b ailn a2 ... aip | bt

ar1x1 + apxo + ...+ amx, = b a1 a»n ... ang | b
A, =

amiX1 + amoxo + ...+ amnXn = bm ami 8m2 --- amn | bm

Uocimo da sljedece transformacije sustava ne mijenjaju rjeSenje sustava:
@ zamjena dviju jednadzbi,

@ mnoZenje neke jednadZbe sustava brojem razli¢itim od nula,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

anxi +apxe+ ...+ ainx, = b ailn a2 ... aip | bt
ar1x1 + apxo + ...+ amx, = b a1 a»n ... ang | b

. Ap =
amiX1 + amoxo + ...+ amnXn = bm ami 8m2 --- amn | bm

Uocimo da sljedece transformacije sustava ne mijenjaju rjeSenje sustava:
@ zamjena dviju jednadzbi,

@ mnoZenje neke jednadZbe sustava brojem razli¢itim od nula,

@ dodavanje nekoj jednadzbi sustava druge jednadZbe prethodno
pomnozene nekim brojem.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

anxi +apxe+ ...+ ainx, = b ailn a2 ... aip | bt
ar1x1 + apxo + ...+ amx, = b a1 a»n ... ang | b

. Ap =
amiX1 + amoxo + ...+ amnXn = bm ami 8m2 --- amn | bm

Uocimo da sljedece transformacije sustava ne mijenjaju rjeSenje sustava:
@ zamjena dviju jednadzbi,

@ mnoZenje neke jednadZbe sustava brojem razli¢itim od nula,
@ dodavanje nekoj jednadzbi sustava druge jednadZbe prethodno
pomnozene nekim brojem.

Ovim transformacijama sustava odgovaraju elementarne transformacije
nad retcima matrice A,.
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija.
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Teorem.

Jelena Sedlar (FGAG)
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Teorem. Ekvivalentni sustavi imaju isto rjeSenje.

Jelena Sedlar (FGAG)
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Teorem. Ekvivalentni sustavi imaju isto rjeSenje.

1 2 -1 3
3 4 =21 o7 0 -2 1| -8
-1 1 410 0 0 -1 2
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Teorem. Ekvivalentni sustavi imaju isto rjeSenje.

1 2 -113

1 2 -1 3

3 4 —-2]1 A 0 -2 1] -8

-1 1 410 0 0 -1 2
X1 +2x —x3 =3 x| +2x —x3 =3
3x1+4x —2x3 =1 Isto rjesenje... —2x0 +x3 = —8

—x1+x+4x3 =0 —x3 =2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Teorem. Ekvivalentni sustavi imaju isto rjeSenje.

1 2 -113

1 2 -1 3

3 4 —-2]1 A 0 -2 1] -8

-1 1 410 0 0 -1 2
X1 +2x —x3 =3 x| +2x —x3 =3
3x1+4x —2x3 =1 Isto rjesenje... —2x0 +x3 = —8
—x1+x0+4x3 =0 —x3 =2

Definicija.
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Teorem. Ekvivalentni sustavi imaju isto rjeSenje.

1 2 -113

1 2 -1 3

3 4 —-2]1 A 0 -2 1] -8

-1 1 410 0 0 -1 2
X1 +2x —x3 =3 x| +2x —x3 =3
3x1+4x —2x3 =1 Isto rjesenje... —2x0 +x3 = —8
—x1+x0+4x3 =0 —x3 =2

Definicija. KaZemo da je sustav linearnih jednadzbi reduciran,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZemo da su sustavi linearnih jednadZbi ekvivalentni ako
imaju ekvivalentne prosirene matrice sustava.

Teorem. Ekvivalentni sustavi imaju isto rjeSenje.

1 2 —-113 1 2 -1 3

3 4 —-2|1 o 0 -2 1| -8

-1 1 410 0 0 -1 2
X1 +2x —x3 =3 x| +2x —x3 =3
3x1+4x —2x3 =1 Isto rjesenje... —2x0 +x3 = —8
—x1+x2+4x3 =0 —x3 =2

Definicija. KaZemo da je sustav linearnih jednadZbi reduciran, ako mu je
prosirena matrica u reduciranoj formi.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli).

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢cno sa A-x = b.
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RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n

nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,).

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,). Za sustav koji ima rje3enje vrijedi:

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,). Za sustav koji ima rje3enje vrijedi:

@ ako je r(A) = n onda je rjedenje jedinstvano,

Jelena Sedlar (FGAG)
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RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,). Za sustav koji ima rje3enje vrijedi:

@ ako je r(A) = n onda je rjedenje jedinstvano,

@ ako je r(A) < nonda je rjesenje parametarsko sa n — r(A)
parametara.

Jelena Sedlar (FGAG)
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RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,). Za sustav koji ima rje3enje vrijedi:

@ ako je r(A) = n onda je rjedenje jedinstvano,

@ ako je r(A) < nonda je rjesenje parametarsko sa n — r(A)
parametara.

Postupak rjesavanja sustava Gaussovom metodom eliminacije:
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RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,). Za sustav koji ima rje3enje vrijedi:

@ ako je r(A) = n onda je rjedenje jedinstvano,

@ ako je r(A) < nonda je rjesenje parametarsko sa n — r(A)
parametara.

Postupak rjesavanja sustava Gaussovom metodom eliminacije:

1) Gaussovom eliminacijom proSirene matrice sustava, sustav se svede na
njemu ekvivalentan reducirani sustav,

Jelena Sedlar (FGAG)
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RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,). Za sustav koji ima rje3enje vrijedi:

@ ako je r(A) = n onda je rjedenje jedinstvano,

@ ako je r(A) < nonda je rjesenje parametarsko sa n — r(A)
parametara.

Postupak rjesavanja sustava Gaussovom metodom eliminacije:

1) Gaussovom eliminacijom proSirene matrice sustava, sustav se svede na
njemu ekvivalentan reducirani sustav,

2) primjenom Teorema Kronecker-Capelli diskutira se postojanje i
karakter rjesenja,

Jelena Sedlar (FGAG)
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RjeSavanje opcenitog sustava

Teorem (Kronecker-Capelli). Neka je sustav m linearnih jednadzbi sa n
nepoznanica prikazan matri¢no sa A - x = b. Sustav A - x = b ima rje3enje
ako i samo ako je r(A) = r(A,). Za sustav koji ima rje3enje vrijedi:

@ ako je r(A) = n onda je rjedenje jedinstvano,

@ ako je r(A) < nonda je rjesenje parametarsko sa n — r(A)
parametara.

Postupak rjesavanja sustava Gaussovom metodom eliminacije:

1) Gaussovom eliminacijom proSirene matrice sustava, sustav se svede na
njemu ekvivalentan reducirani sustav,

2) primjenom Teorema Kronecker-Capelli diskutira se postojanje i
karakter rjesenja,

3) pronade se rjeSenje reduciranog sustava rjeSsavanjem od zadnje
jednadzbe prema prvoj.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anxi +apxe +... 4+ aipx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apxy, = O,

amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apxy, = O,

amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.

U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apxy, = O,

amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.
U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.

Uodimo:
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ax1x1 +axnxy + ...+ apx, =0,
amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.
U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.
Uocimo:

@ matri¢ni zapis homogenog sustava je A-x =0,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apxy, = O,

amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.
U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.
Uocimo:

@ matri¢ni zapis homogenog sustava je A-x =0,

@ homogeni sustav uvijek ima barem trivijalno rjeSenje
x1=x=...=x, =0.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apx, = O,

amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.
U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.

Teorem.
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RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apx, = O,

amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.
U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.
Teorem. RjeSenje sustava A - x = b je oblika

X = Xp + Xp,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apx, = O,

amiXi + amaxo + ...+ amnxn = 0.

U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.
Teorem. RjeSenje sustava A - x = b je oblika
X = Xp + Xp,

pri ¢emu je x, rjeSenje pripadnog homogenog sustava A - x = 0,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Definicija. KaZzemo da je sustav m linearnih jednadzbi sa n nepoznanica
homogen ako je oblika

anx1 +anxe +... 4+ ainx, =0,
ar1xy + anxo + ...+ apx, = O,

amiX1 + amexo —I—-. ..+ amnx, = 0.
U suprotnom kaZemo da je sustav nehomogen.
Teorem. RjeSenje sustava A - x = b je oblika
X = Xp + Xp,

pri Cemu je xj rjeSenje pripadnog homogenog sustava A - x = 0, dok je x,
jedno partikularno rjeSenje nehomogenog sustava A - x = b.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4
-1 -2 3| -1~

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4
-1 -2 3| -1~
2 5 4 5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
x1+4x+2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x0 +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4
-1 -2 3| -1~
2 5 4 5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 3| -1~ ~
2 5 4 5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 3| -1~ ~
2 5 4 5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 3| -1~ n+11 ~
2 5 4 5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
2 5 4 5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
2 5 4 5

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
2 5 4 5 1 —21

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
x1+4x+2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1
-1 -2 -3|-1|~1]020
2 5 4 5 0

4 2| 4
2 =1 3 [ll4+1 ~
—3 0| =3 |m-2i

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
x1+4x+2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1
-1 -2 -3|-1|~1]020
2 5 4 5 0

4 2| 4
2 =1 3 [ll4+1 ~
—3 0| =3 |m-2i

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
x1+4x+2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1
-1 -2 -3|-1|~1]020
2 5 4 5 0

4 2| 4
2 —1| 3 |H+1 ~
—3 0| -3 |m-2i

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
x1+4x+2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4
2 -1 3 |\+1 ~

-3 0| =3 |H-=2I

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4
2 -1 3 |\+1 ~

-3 0| =3 |I-=2I

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2| 4 1 4 2] 4
1 -2 =3|-1|~ |02 1| 3|+ ~
2 5 4 |5 0 -3 0| -3 |m—2i
1 4 2|4
~l0 2 -1|3

2111+ 311

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 (II+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| =3 |[Hl—-2]
1 4 2|4
~10 2 —-1]3
0 0 =33 2143l

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 (N+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| =3 |[H—-21
1 4 2|4
~10 2 —-1]3
0 0 =33 2143l

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2| 4 1 4 2] 4
1 -2 =3|-1|~1]0 2 —1| 3|0+ ~
2 5 4 |5 0 -3 0| =3 |m-2i
1 4 2|4
~l0 2 -1|3
0 0 —3|3 |21+3l
r(A) =

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
0 -3 0| -3 [lll—-2I

-3 1|3 |21 +31

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 (N+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| =3 |[H—-21
1 4 2|4
~10 2 —-1]3
0 0 =33 2143l

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 (N+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| =3 |[H—-21
1 4 2|4
~10 2 —-1]3
0 0 =33 2143l

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 (N+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| =3 |[H—-21
1 4 2|4
~10 2 —-1]3
0 0 =33 2143l

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1+ 4x +2x3 =4
—x] —2x2 —3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5

Rjesenje. Vrijedi

1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 (N+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| =3 |[H—-21
1 4 2|4
~10 2 —-1]3
0 0 =33 2143l

Sustavi linearnih jednadzbi

Jelena Sedlar (FGAG)



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
0 -3 0| -3 [lll—-2I

4
~10 2 —-1]3
0 =313 |201+3ll

}: = rj. postoji,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
0 -3 0| -3 [lll—-2I

1 4 214
~10 2 —-1]|3

0 0 =33 2143l
r(A)=3 | _ . . r(A)=
r(Ap) —3 }— = rJ. postojl,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
0 -3 0| -3 [lll—-2I

1 4 214
~10 2 —-1]|3

0 0 =33 |2/14+31l
r(A)=3 | _ : . r(A)=3
r(Ap) —3 }— = rJ. postojl,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
0 -3 0| -3 [lll—-2I

4
~10 2 —-1]3
0 =313 |201+3ll

}: = rj. postoji,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
0 -3 0| -3 [lll—-2I

4
~10 2 —-1]3
0 =313 |201+3ll

= = rj. postoji r(A
- Jp Jv n:3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| -3 [lll—-2I

4 2| 4
~|10 2 =-113
0 =313 |2m1+31

r(A) =3 }: = 1j. postoji, r(:>=:3>3 }:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| -3 [lll—-2I

4 2| 4
~|10 2 =-113
0 =313 |2m1+31

r(A) =3 . . r(A)=3
= = rJ. postojl, n—3 = =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1+ 4x +2x3 =4
—x1 —2xp — 3x3 = —1 .
2x1 +5x +4x3 =5
Rjesenje. Vrijedi
1 4 2 4 1 4 2 4
-1 -2 -3|-1|~1]020 2 -1 3 |\+1 ~
2 5 4 5 0 -3 0| -3 [lll—-2I

4 2| 4
~|10 2 =-113
0 =313 |2m1+31

r(A) =3 }: = rj. postoji, r(:)_— 3 } = = jedinstveno

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~|1 0 2 —-11/3
0 0 =313 |2I+3l

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~|1 0 2 —-11/3
0 0 =313 |2I+3l

Sada imamo

—3X3 =3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~|1 0 2 —-11/3
0 0 =313 |2I+3l

Sada imamo

—3X3 =3
x3 = —1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~10 2 —-11]3
0 0 =313 |21+3l
Sada imamo
—3x3 =3 2x0 —x3 =3

x3 = —1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~10 2 —-11]3
0 0 =313 |21+3l
Sada imamo
—3x3 =3 2x0 —x3 =3
x3 = —1 2x +1 =3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~|10 2 —-113
0 0 =313 |2/+3l
Sada imamo
—3X3:3 2X2—X3:3
x3 = —1 2x +1 =3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~10 2 —-11]3
0 0 =313 |21+3l
Sada imamo
—3x3 =3 2x0 —x3 =3 x| +4xo +2x3 =4
x3 = —1 2x +1 =3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~|10 2 —-113
0 0 =313 |211+31l
Sada imamo
—3x3 =3 2x0 —x3 =3 x1 +4x0 +2x3 =4
x3 = —1 2x +1 =3 x1+4—2=4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~|10 2 —-113
0 0 =313 |211+31l
Sada imamo
—3x3 =3 2x0 —x3 =3 x1 +4x0 +2x3 =4
x3 = —1 2x +1 =3 x1+4—2=4

X2:1 X1:2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~|10 2 —-113
0 0 =313 |211+31l
Sada imamo
—3x3 =3 2x0 —x3 =3 x1 +4x0 +2x3 =4
x3 = —1 2x +1 =3 x1+4—2=4

X2:1 X1:2

Dakle, rjeSenje sustava je vektor

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 4 214
~10 2 —-11]3
0 0 =313 |211+31l
Sada imamo
—3x3 =3 2x0 —x3 =3 x1 +4x0 +2x3 =4
x3 = —1 2x +1 =3 x1+4—2=4

X2:1 X1:2

Dakle, rjeSenje sustava je vektor

2 2 0

x= 1|1 =14+ 10

-1 -1 0
——

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav
X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —b5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1/ 3
-1 3 4 | =2 | ~

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3

-1 3 4| -2~
3 -5 0 |10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1/ 3

-1 3 4| -2 |~
3 —5 0|10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-1]3

-1 3 4| -2|~ ~
3 -5 0 |10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 -113

-1 3 4 | -2 |~ ~
3 -5 0 |10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 -113

-1 3 4 | -2 |~ N+l ~
3 -5 0|10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 -113

-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 (+1 ~
3 =5 0 |10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1 — 2X2 — X3 = 3
—x1 +3x2 +4x3 = —2
3x1 —5x0 =10

Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 -113

-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 (+1 ~
3 -5 0 |10

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 -113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 " —3l

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 -113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 2 13
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 2 13
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 |{I+1  ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |-3I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 2 13
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 |{I+1  ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |-3I
1 -2 —-113
~ 1 311
H—1

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 |{I+1  ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |-3I
1 -2 —-113

~ 1 311
0 0 00 |m—1

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I
1 -2 —-113

~ 1 311
0 0 00 |m—1

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I
1 -2 —-113

~ 1 311
0 0 00 |m—1

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x; —bxp = 10
Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1 3 1 -2 113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 (Il+1  ~
3 -5 0 |10 0 1 311 (-3l

1 -2 —-113

~ |0 1 311
0 0 010 (HI—=1I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

Rjesenje. Vrijedi

1 =2
-1 3
3 -5
1 -2
~ 10 1
0 0
r(A) =2

r(Ap) =2

Jelena Sedlar (FGAG)

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x1 —b5xy =10
3 1 -2 —-113
-2 |~ 10 1 311 (+1 ~
10 0 1 311 [Il—=3I
3
1
o -1

}: = rj. postoji,

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1

-1 3 4

3 -5 0

1 -2 -1

~ |0 1 3

0 0 0

r(A) = _

r(Ap) =2 } -

Jelena Sedlar (FGAG)

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x1 —b5x =10

3 1 -2 —-113

-2 |~ 10 1 311 | +1 ~
10 0 1 311 (=3I
3

1

o (-1
j. postoji, (A)=

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1

-1 3 4

3 -5 0

1 -2 -1

~ |0 1 3

0 0 0

r(A) = _

r(Ap) =2 } -

Jelena Sedlar (FGAG)

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x1 —5x =10
3 1 -2 113
-2 {~ 10 1 3|11 [+~
10 0 1 311 [1I-=3]
3
1
o [m—1n
j. postoji, (A) =2

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1

-1 3 4

3 -5 0

1 -2 -1

~ |0 1 3

0 0 0

r(A) = _

r(Ap) =2 } -

Jelena Sedlar (FGAG)

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x1 —5x =10

3 1 -2 113

-2 {~ 10 1 3|11 [+~
10 0 1 311 [1I-=3]
3

1

o [m—1n
j. postoji, r(A) =2

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1

-1 3 4

3 -5 0

1 -2 -1

~ |0 1 3

0 0 0

r(A) = _

r(Ap) =2 } -

Jelena Sedlar (FGAG)

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x1 —5xp =10
3 1 - —-113
-2 | ~ 0 1 311 {1+ ~
10 0 1 311 (-3l
3
1
o (-1
. . r(A)=2
. postoji, n—3

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1

-1 3 4

3 -5 0

1 -2 -1

~ |0 1 3

0 0 0

r(A) = _

r(Ap) =2 } -

Jelena Sedlar (FGAG)

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x; —5xp =10
3 1 -2 —-113
-2 |~ 10 1 311 {1+ ~
10 0 1 311 {-=3l
3
1
o |-
. . r(A)=2
. postoji, h3 } -+

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x3 —5x =10
Rjesenje. Vrijedi
1 -2 -1 3 1 -2 —-113
-1 3 4 | =2 |~ | O 1 311 {1+ ~
3 -5 0 |10 0 1 311 |1-3I

0 0 0|0 JHur—n

rr((AAp))::2 }: = rj. postoji, r(?)::32 }75 =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

Rjesenje. Vrijedi

1 -2 -1

-1 3 4

3 -5 0

1 -2 -1

~ |0 1 3

0 0 0

r(A) = _

r(Ap) =2 } -

Jelena Sedlar (FGAG)

X1—2X2—X3 =3
—x1 +3x2 +4x3 = —2

3x; —5xp =10
3 1 -2 —-113
-2 |~ 10 1 311 (I+1  ~
10 0 1 311 {-=3l
3
1
o |-
j. postoji, r(?)_:3 2 } # = 1 — parametarsko.

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo

" —1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo

" —1

Sada imamo

xp+3x3 =1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo

" —1

Sada imamo

xp+3x3 =1
xp =1—3x3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 -2 —-1]3
0 1 311
0 0 o0 (-1
Sada imamo
xo+3x3 =1 X1 —2xp —x3 =3

xp =1—3x3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 -2 —-1]3
0 1 311
0 0 o0 {Hl—-1
Sada imamo
xo+3x3 =1 X1 —2xp —x3 =3
X =1—3x3 x1—2(1=3x3) —x3 =3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 -2 —-1]3
0 1 311
0 0 o0 {Hl—-1
Sada imamo
xo+3x3 =1 X1 —2xp —x3 =3
X =1—3x3 x1—2(1=3x3) —x3 =3

X1:5—5X3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 -2 —-1]3
0 1 311
0 0 o0 {Hl—-1
Sada imamo
xo+3x3 =1 X1 —2xp —x3 =3
X =1—3x3 x1—2(1=3x3) —x3 =3

x] =b— 5X3
Dakle, rjeSenje sustava je vektor
5 —b5x3

x= |1—3x3
X3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 -2 —-113
0 1 311
0 0 o0 (-1
Sada imamo
xo+3x3 =1 X1 —2xp —x3 =3
X =1—3x3 x1—2(1=3x3) —x3 =3
X1 — 5— 5X3
Dakle, rjeSenje sustava je vektor
5 —5x3 5
x=|1—-3x3| = |1| +
X3 0

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Dobili smo
1 -2 —-113
0 1 311
0 0 o0 (-1
Sada imamo
xo+3x3 =1 X1 —2xp —x3 =3
X =1—3x3 x1—2(1=3x3) —x3 =3
X1 — 5— 5X3
Dakle, rjeSenje sustava je vektor
5 —5x3 5 -5
x=|1—-3x3| = |1]| +x3 |—3].
X3 0 1
—~  ———

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi
1 3 2| 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi
1 3 =2 4
2 4 1 —1 ~

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4
2 4 1 | -1 |~
37 -1 0

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2/ 4
2 4 1 | -1 |~
3 7 =10

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi
1 3 -2 4 1 3
2 4 1 -1 ~ ~
3 7 -1 0

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2/ 4 1 3 -2 4
2 4 1 | -1 1|~ ~
3.7 -1/ 0

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 2| 4 1 3 =2 4
2 4 1 | -1 |~ =2/ ~
37 -1 0

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 2| 4 1 3 =2 4
2 4 1 |-1|(~|0 =2 5| =9 |II=-2] ~
37 -1 0

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 2| 4 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |II=-2] ~
3 7 —-1|0

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 2| 4 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |II=-2] ~
3 7 —-1|0 1" — 31

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 2| 4 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
3 7 —-1|0 0 -2 5| =12 |1l =3I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 0 -2 5| =12 |1l =3I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 1 3 =2 4
2 4 1 | -1 |~ |0]=2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 0 -2 5| =12 |1l =3I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1 |~ |0]=2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

1 3 =2 4]
~ |0 =2 5|1 -9
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Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1 |~ |0 =2 5| =9 |II-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |l =3I

1 3 =2 4]
~ |0 =2 5|1 -9

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1 |~ |0 =2 5| =9 |II-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |l =3I

1 3 =2 4]
~ |0 =2 5|1 -9

L=
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RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1 |~ |0 =2 5| =9 |II-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |l =3I

3 =2 4]

0 O =3 (-1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

3 =2 4]

0 O =3 (-1
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RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

0 O =3 (-1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

0 O =3 (-1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

0 O =3 (-1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

0 O =3 (-1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0
Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



RjeSavanje opcenitog sustava

Zadatak. Gaussovom metodom eliminacije rijeSi sustav

x1+3x —2x3 =4
2x1 +4x +x3 = —1
3x1 +7xp —x3 =0

Rjesenje. Vrijedi

1 3 -2 4 [ 1 3 =2 4
2 4 1 | -1~ |0 =2 5| =9 |I=-2] ~
37 -1 0 | 0 =2 5| =12 |1l =3I

0 O =3 (-1

2 . .
r(A,) = 3 } # = rj. ne postoji.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija.
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Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZzemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav,
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Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.

Uocimo da je:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.

Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.
Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.
Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.
Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna < A ima puni rang

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.

Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna < A ima puni rang <
r(A) =r(Ap,) =n

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.

Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna < A ima puni rang <
r(A) = r(Ap) = n < sustav ima jedinstveno rjeSenje

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.

Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna < A ima puni rang <
r(A) = r(Ap) = n < sustav ima jedinstveno rjeSenje

Teorem.
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Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.

Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna < A ima puni rang <
r(A) = r(Ap) = n < sustav ima jedinstveno rjeSenje

Teorem. Neka je A - x = b regularni kvadratni sustav.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.
Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna < A ima puni rang <
r(A) = r(Ap) = n < sustav ima jedinstveno rjeSenje

Teorem. Neka je A - x = b regularni kvadratni sustav. Tada sustav
A - x = b ima jedinstveno rjesenje

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Rjesavanje matri¢ne jednadzbe

Definicija. KaZemo da je sustav A - x = b regularni kvadratni sustav, ako
je matrica A regularna kvadratna matrica.
Uocimo da je:

@ sustav kvadratan ako ima jednak broj jednadzbi i nepoznanica,

@ kvadratan sustav je regularan < A regularna < A ima puni rang <
r(A) = r(Ap) = n < sustav ima jedinstveno rjeSenje

Teorem. Neka je A - x = b regularni kvadratni sustav. Tada sustav
A - x = b ima jedinstveno rjefenje i vrijedi x = A~! - b.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak.
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Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) xX1+2x% =1,
2x1+3x +x3 =2
—2x1 —TIxp+4x3 =0

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x—2x3=2,
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

detA =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1 2 0
detA = 2 3 1|=
-2 -7 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1 2 0
detA = 2 3 1 :1-’
-2 -7 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

2 0
detA = 2 3 1 :1-’
4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

2 0
detA = 2 3 1 :1-’
4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1 2 0

detA = 2 3 1 :1-’
-2 -7 4

= 19-2-10= —1#0.
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Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1 2 0

detA = 2 3 1 :1-’
-2 -7 4

= 19-2-10= —1#0.

Sustav je i regularan.
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Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2%0—-23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 Idx; +2xp =1

Rjesenje. a) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1 2 0

detA = 2 3 1 :1-’
-2 -7 4

= 19-2-10= —1#0.

7 4

Sustav je i regularan. Dakle, sustav se mozZe rijesiti rjeSavanjem matri¢ne
jednadzbe.
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Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0
A=|2 3 1| =A1=
-2 -7 4
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Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0
A=|2 3 1| =A'l=..=
-2 -7 4
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Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0 -19 8 -2
A=|2 3 1|l=A1=... =110 -4 1
-2 -7 4 8 -3 1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0 -19 8 -2
A=|2 3 1|l=A1=... =110 -4 1
-2 -7 4 8 -3 1

Rjesenje sustava je:

X1

X3
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Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0 -19 8 -2
A=|2 3 1|l=A1=... =110 -4 1
-2 -7 4 8 -3 1

Rjesenje sustava je:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0 -19 8 -2
A=|2 3 1|l=A1=... =110 -4 1
-2 -7 4 8 -3 1

Rjesenje sustava je:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0 -19 8 -2
A=|2 3 1|l=A1=... =110 -4 1
-2 -7 4 8 -3 1

Rjesenje sustava je:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x% =1, b) X1 +2x —2x3 =2, C) x1+2x =2.
2x1+3x +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Txo +4x3 =0 4x1+2x —x3 =4 4x1 +2x =1

Rjesenje. a) Dakle,

1 2 0 -19 8 -2
A=|2 3 1|l=A1=... =110 -4 1
-2 -7 4 8 -3 1

Rjesenje sustava je:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi

detA =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1
detA = |3
4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1
detA = |3
4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1
detA = |3
4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi
1 2 =2

detA = |3 0 1 |= —3‘
4 2 -1
= —3(—2+4)

2 -2 12
2 -1 4 2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi

1 2 =2
detA = |3 0 1 :—3‘
4 2 -1

2 -2 12
2 -1 4 2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi

12 -2
detA = [3 0 1 :—3‘
4 2 —1
= —3(—2+4)—(2-8)=0

2 -2 12
2 -1 4 2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi
1 2 =2

detA = |3 0 1 :—3‘
4 2 -1

= —3(—2+4+4)—(2—-8)=0

2 -2 12
2 -1 4 2

Sustav nije regularan.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Sustav je kvadratan. Vrijedi

12 -2
detA = [3 0 1 :—3‘
4 2 —1

= —3(—2+4)—(2-8)=0

2 -2 12
2 -1 4 2

Sustav nije regularan. Dakle, sustav se ne moZze rijesiti rjeSavanjem
matri¢ne jednadzbe.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. c)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. c) Sustav nije kvadratan.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. RjeSavanjem odgovarajuce matri¢ne jednadzbe rijeSi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. c) Sustav nije kvadratan. Dakle, sustav se ne moze rijesiti
rjeSavanjem matri¢ne jednadzbe.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

U sustavu A - x = b ozna¢imo

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

U sustavu A - x = b ozna¢imo

a1 ... 41 ... din

al ... a2 ... ap
D =detA=| | i .

anl ... b,-,j ... dnn

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

U sustavu A - x = b ozna¢imo

a1 ... 41 ... din air ... b1 ... din

al ... a2 ... ap a1 ... b2 ... da2p
D=detA=|" _ .|, D=

ant ... bpj ... ap anl ... by ... apn

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

U sustavu A - x = b ozna¢imo

a1 ... 41 ... din all

al ... a2 ... ap ani
D=detA=|" _ |, D=

anl ... b,-,j ... dnn anil

Dakle:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi

din
an



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

U sustavu A - x = b ozna¢imo

a1 ... 41 ... din air ... b1 ... din

al ... a2 ... ap a1 ... b2 ... da2p
D=detA=|" _ .|, D=

ant ... bpj ... ap anl ... by ... apn

Dakle:

@ D oznalava determinantu matrice koeficijenata A,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

U sustavu A - x = b ozna¢imo

a1 ... 41 ... din air ... b1 ... din

al ... a2 ... ap a1 ... b2 ... da2p
D=detA=|" _ .|, D=

ant ... bpj ... ap anl ... by ... apn

Dakle:

@ D oznalava determinantu matrice koeficijenata A,

@ D; oznacava determinantu matrice koja se dobije iz matrice A tako da
se j—ti stupac zamijeni stupcem slobodnih &lanova b.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

U sustavu A - x = b ozna¢imo

a1 ... 41 ... din air ... b1 ... din

al ... a2 ... ap a1 ... b2 ... da2p
D=detA=|" _ .|, D=

ant ... bpj ... ap anl ... by ... apn

Dakle:

@ D oznalava determinantu matrice koeficijenata A,

@ D; oznacava determinantu matrice koja se dobije iz matrice A tako da
se j—ti stupac zamijeni stupcem slobodnih &lanova b.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo).

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo). Neka je A - x = b regularni kvadratni
sustav.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo). Neka je A - x = b regularni kvadratni
sustav. Tada sustav A - x = b ima jedinstveno rjeSenje,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo). Neka je A - x = b regularni kvadratni

sustav. Tada sustav A - x = b ima jedinstveno rjeSenje, a komponente tog
rjeSenja se izraCunavaju po formulama

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo). Neka je A - x = b regularni kvadratni

sustav. Tada sustav A - x = b ima jedinstveno rjeSenje, a komponente tog
rjeSenja se izraCunavaju po formulama

Dy
X]. — =

D

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo). Neka je A - x = b regularni kvadratni

sustav. Tada sustav A - x = b ima jedinstveno rjeSenje, a komponente tog
rjeSenja se izraCunavaju po formulama

Dy D,
X1 = (=, X2 = ——,

D D

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo). Neka je A - x = b regularni kvadratni

sustav. Tada sustav A - x = b ima jedinstveno rjeSenje, a komponente tog
rjeSenja se izraCunavaju po formulama

Dy D,
X1 =—=, X0 = —, ...
1 D, 2 DY 1

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Cramerovo pravilo

Teorem (Cramerovo pravilo). Neka je A - x = b regularni kvadratni

sustav. Tada sustav A - x = b ima jedinstveno rjeSenje, a komponente tog
rjeSenja se izraCunavaju po formulama

Dy D D

n

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) xX1+2x% =1,
2x1+3x0 +x3 =2
—2x1 —Ixp+4x3 =0

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2% =1, b)xx+2x—2x3=2,
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

D =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

D = detA =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

1 2 0
D=detA= |2 3 1|=
-2 -7 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

1 2 0
D=detA=|2 3 1|=—1,
-2 -7 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

D

Il
a
[¢]
—+
>
Il
N

Sustav je kvadratan i regularan,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

1 2 0
D=detA=|2 3 1|=—1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

1 2 0
D=detA=|2 3 1|=—1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

D=

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi
1 2 0
D= detA= |2 3 1= -1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

1 2 0
D=2 3 1| =
0 —7 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi
1 2 0
D= detA= |2 3 1= -1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi
1 2 0
D= detA= |2 3 1= -1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

1 2 0
D=2 3 1| =3, D=
0 —7 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi
1 2 0
D= detA= |2 3 1= -1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

1 2 0 1 10
D=2 3 1/=3 D=2 2 1|=
0 —7 4 —2 0 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi
1 2 0
D= detA= |2 3 1= -1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

1 2 0 1 10
Di=2 3 1|=3 D=2 2 1= -2,
0 —7 4 -2 0 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi
1 2 0
D= detA= |2 3 1= -1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

1 2 0 1 10
D=2 3 1/=3 D=2 2 1|=—2 Ds=
0 —7 4 —2 0 4

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

1 2 0
D=detA=|2 3 1|=—1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

1 2 0 1 10 1 2 1
Di=12 3 1|=3 D=2 2 1|l=-2,D=|2 3 2=
0 -7 4 -2 0 4 -2 =7 0

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2%0 =1, b)x1+2x—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1+3x0 +x3 =2 3x1+x3 =4 3x1+x =1
—2x1 —Ixp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Vrijedi

1 2 0
D=detA=|2 3 1|=—1,
-2 -7 4

Sustav je kvadratan i regularan, pa se moZze rijesiti Cramerovim pravilom.
Vrijedi

1 2 0 1 10 1 2 1
Di=12 3 1|=3 D=2 2 1|=-2,D=|2 3 2= -2
0 -7 4 -2 0 4 -2 =7 0

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = =2, D3 = —2.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

D
D

X1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

_ b

b= %

X1

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

D
D

_D
D

X1 = -3, x =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

D
D

_ D

=2
D

X1 = -3, x

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

D
D

_D
D

_Ds
D

X1 :—3, X2 =2 i X3 =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

D
D

_D
D

_Ds

=2.
D

X1 :—3, X2 =2 i X3

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

_Ds

X1 D

D D
-1 3 =22

=2.
D D

:2iX3

RjeSenje sustava je vektor

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. a) Dobili smo D = —1, D; =3, D, = —2, D3 = —2. Dakle,

D D D
x1:31:—3, XQZBZZZ i X3:53:2.
RjeSenje sustava je vektor
X1 -3
X= | X2| = 2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Vrijedi

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Vrijedi

D = detA =

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Vrijedi

12
D=detA=1{3 0 1]|=
4 2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Vrijedi

12
D=detA=1[3 0 1|=0,
4 2

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Vrijedi
1 2
D=detA=1{3 0 1|=0,
4 2

Sustav nije regularan,

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. b) Vrijedi

1
D = detA= |3
4

N O DN
[
Il
o

Sustav nije regularan, pa se ne moZe rijesiti Cramerovim pravilom.

Jelena Sedlar (FGAG)

Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. c)

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. c) Sustav nije kvadratan,

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi



Regularni kvadratni sustavi

Zadatak. Cramerovim pravilom rijesi sustav:

a) x1+2x0 =1, b)x1+2x%—23=2, ¢c) x1+2x=2.
2x1 +3x0 +x3 =2 3x1 +x3 =4 3x{ +x =1
—2x1 —TIxp+4x3 =0 Ax1 +2xp — x3 = 4 dx; +2xp =1

Rjesenje. c) Sustav nije kvadratan, pa se ne moZze rijesiti Cramerovim
pravilom.

Jelena Sedlar (FGAG) Sustavi linearnih jednadzbi




	Osnovni pojmovi
	Linearna jednadzba
	Rjesenje linearne jednadzbe
	Definicija sustava
	Geometrijska interpretacija
	Diskusija tipa rjesenja
	Zadatak
	Primjer n=2
	Primjer n=3
	Temeljna pitanja

	Rješavanje opcenitog sustava
	Matricni zapis
	Zadatak
	Proširena matrica
	Elementarne transformacije
	Kronecker Capelli
	Homogeni sustav
	Zadatak 1
	Zadatak 2
	Zadatak 3

	Regularni kvadratni sustavi
	Rješavanje matricne jednadžbe
	Zadatak
	Cramerovo pravilo
	Zadatak


